Ebben a rovatban havonta tiz-tiz olyan érdekes — konnyebb vagy nehezebb — feladatot mondunk el, amelyek
el6készitGil szolgdlnak a Matematikai Didkolimpiara. A feladatok megoldésait nem kérjiik bekiildeni, a megoldasokat
sem fogjuk ismertetni. Az érdeklgddk a feladatokkal kapcsolatos kérdéseikkel forduljanak a szerkesztGséghez. Leveleikre
frasban valaszolunk.

1. Csupa 1l-esekbdl és 2-esekbdl allo n-jegyt szdmokat irunk egy tablara dgy, hogy barmely két szam legaldbb 3
helyen kiilonbozzék. Bizonyitando, hogy legfeljebb 2™ /(n + 1) darab szam keriilhet a tablara.

2.Az1,2,...,3"—1, 3" szamok koziil valasszunk ki 2" darabot gy, hogy barmely két kivalasztott szam szamtani
kozepe ne legyen a kivalasztottak kozott.

3. Egy 2™ hosszusagu sorozatban csak n kiillonb6z6 egész szam szerepel. Mutassuk meg, hogy a sorozatbol kiva-
laszthatunk néhany egymas uténi tagot ugy, hogy szorzatuk négyzetszam legyen. Igaz-e ez az allitas, ha a sorozat csak
2n — 1 hosszu?

4. A végtelen sakktabla minden mezGjébe egy természetes szamot kell irnunk gy, hogy barmely mezsbe a vele
szomszédos négy mezdben levs szamok szamtani kozepe keriiljon. Hogyan toltsiik ki a sakktablat?

5. Hanyféleképpen lehet az 1, 2, ..., 2n természetes szamok koziil hdrom kiilénbo6z6t kivalasztani, hogy azok

a) szamtani sorozatot alkossanak;

b) egy haromszog oldalainak mértékszamai legyenek?

6. Alljon az A halmaz olyan n hossztsagiu sorozatokbol, melyeknek minden eleme +1 vagy —1. Mutassuk meg,
hogy ha A-ban 2"/2_nél kevesebb sorozat van, akkor talalhato olyan (c1, ¢, ..., ¢,) sorozat, hogy minden A-beli (a1,
az, ..., ) sorozatra az (ajci, asca, ..., GnCy) sorozat nincs A-ban.

7. Adott a sikon n pont gy, hogy semelyik harom nincs egy egyenesen. Haromszogeket valasztunk ki, hogy a
csucsaik a megadott pontok koziil keriiljenek ki, tovabba ne legyen két haromszognek kozos oldala. Mutassuk meg,
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hogy legfeljebb 3 <Z> és legalabb 9 <Z> ilyen haromszog létezik.

8. Készitsiink csupa 1-esekbél és 2-esekbsl 2"+ darab szamot, hogy mindegyik 2" jegytd legyen és barmely kettd
legalabb 2"~ ! helyen kiilonbozzon.

9. Az 1, 2, ..., n természetes szamok koziil kell néhanyat, ay, as ,. .., ax-t kivalasztani, hogy a
ta1+as ... Lax
Osszeg az elGjelek minden megvalasztasa esetén mas legyen. Mutassuk meg, hogy k lehet nagyobb mint (log, n), de
mindig kisebb, mint (1 + log, n + log, log, n).

10. Egy poliéder csiicsaiba tgy sikeriilt természetes szamokat irnunk, hogy két csics koézott pontosan akkor fut él,
ha a cstcsokba irt szamok relativ primek. Mit mondhatunk ennek alapjan a poliéderrél?



