Ebben a rovatban havonként tiz — tiz olyan érdekes — kdnnyebb vagy nehezebb — feladatot mondunk el, amelyek
a Matematikai Didkolimpiara el6készitGiil szolgdlnak. A feladatok megoldésait nem kérjiik bekiildeni, a megoldasokat
nem fogjuk ismertetni. Az érdekléddk a feladatokkal kapcsolatos kérdéseikkel forduljanak a szerkeszt&séghez. Leveleikre
irasban valaszolunk.

1. Mi az 2%(2® + 1)(2® + 2)(2® 4 3) polinom legkisebb értéke?

2. Valasszuk meg a p és ¢ szamot gy, hogy az 22 + px + ¢ polinom abszolut értékének a —1 < x < 1 szakaszon
felvett legnagyobb értéke a lehetd legkisebb legyen.

3. Az 2% + 3 + 2% 4 kxyz polinom k-nak mely értékeire oszthaté (x + y + z)-vel?

4. Legyen f(z) egy polinom. Igazoljuk: ha az f(2") polinomnak (n pozitiv egész szam) osztoja z — 1, akkor 2™ — 1
is osztoja.

5. Igazoljuk, hogy az
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fiiggvény minden zérushelye a —1 < z < 1 szakaszon van.
6. a) Allapitsuk meg az dsszes olyan f(z) polinomot, amelyre x f(z — 1) = (x — 100) f (z).
b) Van-e olyan f(x) polinom, amelyre zf(x — 1) = (x + 1) f(z)?
7. Az
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kifejezés azonosan egyenld két polinom szorzataval. Melyek azok?

8. Bizonyitandok:

a) Ha egy a,z" +a, 12" "' + ... egész egyiitthatos n-edfoku polinom értéke minden egész helyen tobbszorose egy
k egész szamnak, akkor nla, is tobbszorose k-nak.

b) Tetszbleges n, ¢, k pozitiv egész szdmokhoz, amelyekre nlc tobbszorose k-nak, van olyan ca™ + ... egész egylitt-
hatos n-edfoki polinom, amelynek értéke minden egész helyen t6bbszorose k-nak.

9. Ha a, b, ¢, d egész szamok gy, hogy ad paratlan és be paros, akkor az ax® + bx? + cx + d polinomnak nem lehet
hérom racionélis zérushelye.

10. Bizonyitando, hogy az
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polinomnak nincs legalabb kétszeres zérushelye.



