Az idei olimpiat a Jugoszlav Matematikusok, Fizikusok és Csillagaszok Szovetsége rendezte meg Belgradban 1977.
julius 1. és 13. kozott. A diakolimpian 4 foldrész 21 orszaga (Algéria, Amerikai Egyesiilt Allamok, Ausztria, Belgi-
um, Bulgaria, Csehszlovékia, Finnorszag, Franciaorszag, Hollandia, Jugoszlavia, Kuba, Lengyelorszag, Magyarorszag,
Mongolia, Nagy-Britannia, Német Demokratikus Koztarsasag, Német Szovetségi Koztarsasag, Olaszorszag, Roménia,
Svédorszag és Szovjetunid) Osszesen 155 tanuldja vett részt.
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A magyar csapat tagjai: 1. sor (balrol) Bod6 Zalan; Ivanyos Gabor, Magyar Zoltan, Csikos Balézs. 2. sor (balrol)
Knébel Istvan, Balazs Ivan Jozsef, Seress Akos, Homonnay Géza.

Minden orszag csapata 8-8 tagbdl allt, kivéve a kovetkezsket: Belgium 7, Kuba 4, Olaszorszag 5, Algéria 3 verseny-
z6vel képviseltette magat. Az olimpia iranti fokozott érdeklddést mutatja, hogy soha még ennyi orszag nem szerepelt.
A versenyeken képviseltette magat Brazilia aki a jov6ben ugyancsak részt szeretne venni az olimpian.

A két irasbeli dolgozatot a versenyzok julius 6-an és 7-én irtak. Mindkét nap 3-3 feladatot kellett megoldaniuk, a
munkaid6 4-4 6ra volt.

A feladatok a kovetkezsk voltak:

1. Adott ABCD négyzet oldalaira befelé megrajzoljuk az ABK, BCL, CDM, és DAN egyenl oldali haromszo-
geket.

Bizonyitsuk be, hogy a KL, LM, MN és NK szakaszok felez6pontjai az AK, BK, BL, CL, CM, DM, DN és
AN szakaszok felezGpontjaival egyiitt egy szabalyos tizenkétszog csucspontjail

2. Egy valos szamokbol allo véges sorozatban barmely 7, kozvetleniil egymast kovetd tag Osszege negativ; mig
barmely 11, kozvetleniil egymast kdvets tag Osszege pozitiv.
Allapitsuk meg egy ilyen sorozatban a tagok szdmanak maximumat!

3. Legyen n adott, 2-nél nagyobb természetes szam! Jeldljiik V,,-nel azt a halmazt, amelynek elemei: 1 4+ kn, ahol
k=1,2,.... Egy m € V, szamot V,,-ben felbonthatatlannak mondunk, ha nincsenek olyan p, ¢ € V,, szamok, amelyekre
pg = m.

Bizonyitsuk be, hogy van olyan r € V,, szam, amely tobb, mint egyféleképpen allithaté el V,,-ben felbonthatat-
lan szamok szorzataként! (Azokat a felbontasokat, amelyek csak a V,,-b6l vett tényez6k sorrendjében kiilonboznek
egymastol, azonosnak vessziik.)

4. Legyenek a, b, A és B adott valds szamok, tovabbé legyen
fx)=1—a-cosz—b-sinz— A-cos2z — B -sin2z.

Ismeretes, hogy = minden valos értéke esetén f(z) > 0.
Bizonyitsuk be, hogy ekkor
a?+0?P<2 e A4 BX<
5. Legyenek a és b pozitiv egész szamok! Ha (a® + b?)-et elosztjuk (a + b)-vel, a hanyados ¢, a maradék pedig r
lesz. Allapitsuk meg az Osszes olyan a, b szampart, amelyre ¢* + r = 1977.
6. Legyen f olyan fiiggvény, amely értelmezve van minden n természetes szamra, és amelynek fliggvényértékei is
természetes szamok! Alljon fenn tovabba az

fn+1) > f(f(n))

egyenlGtlenség ugyancsak minden n-re!
Bizonyitsuk be, hogy ekkor minden n természetes szamra: f(n) = n.

Az 1. dijért 40-34, a IL. dijért 33-24, a III. dijért 23-17 pontot kellett elérniiik a versenyz&knek. A versenybizottsag
Osszesen 77 dijat adott ki: 13 elss, 29 masodik és 35 harmadik dijat.
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A magyar csapat versenyzéi a kovetkezs eredményt érték el:

L. dijat kapott Magyar Zoltan (34 pont).

I1. dijat kaptak: Homonnay Géza (29 pont). Knébel Istvin (31 pont), Seress Akos (33 pont).
III. dijat kaptak: Baldzs Tvin Jozsef (23 pont) és Bodd Zaldn (17 pont).

A didkolimpia zstrije az egyes feladatok otletes, kiilonosen elegans megoldasaért Gsszesen 6 kiilon dijat adott ki.
A magyar csapat tagjai koziil a 3. feladat megoldaséaért kiilon dijat kapott Ivanyos Gdbor.

A nem hivatalos pontverseny szerint az orszagok sorrendje a kovetkezs: 1. Amerikai Egyesiilt Allamok 202, 2.
Szovjetunié 192, 3—4. Anglia, Magyarorszag 190, 5. Hollandia 185, 6. Bulgéria 172, 7. Német Szovetségi Koztarsasag
165, 8. Német Demokratikus Koztarsasag 163, 9. Csehszlovakia 161, 10. Jugoszlavia 159, 11. Lengyelorszag 157, 12.
Ausztria 151, 13. Svédorszag 137, 14. Franciaorszag 127, 15. Romaénia 122, 16. Finnorszag 88, 17. Mongolia 48, 18.
Kuba 38, 19. Belgium 33, 20. Algéria 17, 21. Olaszorszag 15 pont.

Az olimpidk rendezését a Roman Szocialista Koztarsasag kezdeményezte 1959-ben; a jové évi, 20. olimpia megren-
dezését is 6k vallaltak.



