A versenyt a Szlovak Szocialista Koztarsasag rendezte jalius 10 és 21 kozott Zsolnan 15 orszag (Anglia, Ausztria,
Bulgéria, Csehszlovékia, Franciaorszag, Hollandia, Jugoszlavia, Kuba, Lengyelorszag, Magyarorszag, Mongélia, Né-
met Demokratikus Koztarsasag, Romania, Svédorszag, Szovjetunio) 115 versenyz6jének részvételével. Svédorszagot 7,
Kubat 4, a tobbi orszagot 8 — 8 tagt csapatok képviselték.

A két dolgozatot julius 13-an és 14-én irtak.

A dolgozatok hagyoméanyosan 3 feladatot tartalmaztak. Megoldasukra 4 — 4 6rat fordithattak a versenyzgk.

A feladatok a kovetkezsk voltak:

Elsd nap. 1. Bizonyitsuk be, hogy a kovetkezé allitas n = 3 és n = 5 esetén igaz, minden mas 2-nél nagyobb egész
szam esetében pedig hamis:

,Barmely aq, as ..., a, valos szadmokra teljesiil az
(ay —az)- (a1 —az) ... (a1 —ap)+ (a2 —a1) - (ag —agz)-...- (a2 —an,)+ ...+
+(an —a1)-(ap —az) ... (an —an—1) >0
egyenl6tlenség.”
2. Adott egy 9-csucsu konvex poliéder: Py; csucspontjai legyenek Ay, As, ..., Ag. Jeldljiikk P;-val azt a poliédert,

amelyet P1-bdl az Ay — A; eltolassal kapunk (i = 2, 3, ..., 9). Bizonyitsuk be, hogy a Py, P, ..., Py poliéderek koziil
legalabb kettének van kozos belsé pontjal

3. Bizonyitsuk be, hogy a {2" — 3}, (n = 2, 3, 4, ...) sorozat tartalmaz olyan végtelen részsorozatot, amelynek
barmely két eleme relativ prim!

Masodik nap: 4. Az ABCD tetraéder minden lapja hegyesszogi haromszog. Legyen X, Y, Z, T rendre az AB,
BC, CD, ill. DA él egy-egy bels6 pontja, és tekintsiik az 6sszes XY ZT X zart torott vonalat. Bizonyitsuk be, hogy
a) ha DAB<+ BCD< # ABC<+ CDA<«, akkor az XY ZTX torott vonalak kozott nincs legrovidebb;

b) ha DAB< + BCD< = ABC< + CDA«, akkor az XY ZT X torott vonalak kozott végtelen sok legrovidebb van;

ezek mindegyike 2 - AC - sin% hosszisagu, ahol

a=BAC<+ CAD< + DAB«.

5. Bizonyitsuk be, hogy barmilyen természetes szamot jelent is m, mindig van a sikban olyan véges és nem iires S
ponthalmaz, amely a kovetkezs tulajdonsag:

Ha A az S halmaz valamely tetsz6leges pontja, akkor S-ben pontosan n szadmi olyan pont van, amely A-t6l
egységnyi tavolsagra esik.

6. Az n sorbdl és n oszlopbol allo

a1 ai12 e A1n
a1 a9 . A2n,
an1 an2 . Ann

négyzetes tablazat elemei nem-negativ egész szamok.
Ha a téblazat valamely eleme: a;; = 0, akkor erre az i-re és j-re érvényes az

ail—|—ai2—|—...—|—ain—|—a1j—|—a2j—|—...—|—anjZn

egyenl6tlenség.
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Bizonyitsuk be, hogy e tablazat valamennyi elemének az 6sszege nem kisebb 7—nél!

Az egy-egy feladat megoldaséaval elérheté maximélis pontszam a sorszamnak megfelelGen 5, 7, 9, 6, 7, 8 volt.

A verseny eredménye: 1. dijat a 42 és 34, II. dijat a 33 és 23, II. dijat a 22 és 11 pont kozott teljesité versenyzk
kaptak. Els6 dijat 7, mésodikat 12, harmadikat 29 versenyzé kapott.

A maximélis, 42-es pontszamot egyetlen versenyzs, Ruzsa Imre, a budapesti Fazekas Mihaly Gyak. Gimn. IV.
osztalyt végzett tanuloja érte el, ezzel egyben a verseny abszolut gydztese lett. A négy kiilondijbol egyet szintén &
kapott a 2. és 3. feladat kiilonosen szép megoldasaért.

A tovabbi magyar versenyz6k eredményei: 1. dijat kapott még Gdonddes Ferenc (gyori Révai Miklés Gimn., IV. o.)
39, Komjdth Péter (budapesti Fazekas M. Gyak. Gimu., IV. 0.) 38, Frankl Péter (kaposvari Tancsics M. Gimn. IV.
0.), 37 pontos 6sszeredmeényéért. Frankl Péter a 2. feladat kiemelkedd megoldasaért kiilon dijat is kapott.

A tobbi magyar versenyzd méasodik dijat kapott. Bajmdczy Ervin (bp.-i Fazekas M. Gyak. Gimu., IV. 0.) 27, Mdri
Tamds (bp.-i Berzsenyi Daniel Gimn., IIL. 0.) 25, Fiiredi Zoltdn (bp.-i Moricz Zsigmond Gimn., III. 0.) 24, Nagy Andrds
(bp.-i Fazekas M. Gyak. Gimn., IV. 0.) 23 pontos Gsszeredményéért.

A nem hivatalos csapatverseny eredmeénye. (Az orszag neve utan kovetkezs szam a csapat tagjainak osszesitett
pontszama. Uténa zarojelben, hogy hany elss, hany masodik és harmadik dijat kaptak.)



Magyarorszag: 255 (4, 4, 0), Szovjetunio: 205 (1, 5, 2), Német Demokratikus Koztarsasag: 142 (1, 1, 4), Lengyel-
orszag: 118 (1, 0, 4), Anglia: 110 (0, 1, 4), Roméania: 110 (0, 1, 4), Ausztria; 82 (0, 0, 4), Jugoszlavia: 71 (0, 0, 2),
Csehszlovéakia: 55 (0, 0, 1), Hollandia: 48 (0, 0, 2), Svédorszag: 43 (0, 0, 2), Bulgaria: 39 (0, 0, 0), Franciaorszag: 38
(0, 0; 0), Mongolia: 26 (0, 0, 0), Kuba: 9 (0, 0, 0).

Az 1972. évi, XIV. Nemzetkozi Matematikai Didkolimpiat Lengyelorszag rendezi.



