A verseny véltozatlanul, a mult évi szervezeti rend szerint] folyt le. A februar 17-én tartott I. forduloban 367 iskola
4866 tanuldja adott be dolgozatot. 239 versenyzd kapott behivot az aprilis 15-én tartott IL. forduléra, koziilik 57 volt
valamelyik szakositott matematikai osztaly tanuldja.

A versenyek tételei a kdvetkez6k voltak.

I. fordulé. 1. Bizonyitsuk be, hogy a kdvetkezs egyenlet gyoke egész szdm:

x—29+3:—27+3:—25+:1:—23+3:—21 +3:—19 -
1970 1972 1974 1976 1978 1980

3:—1970+3:—1972+:1:—1974+x—1976+x—1978+3§—1980
29 27 25 23 21 19

2. Mekkora a® + b° legkisebb és legnagyobb értéke, ha a és b olyan valés szamok, amelyekre a? + b? = 17

3. Az y = 2% + ca~? fiiggvenyek gorbéi egy gorbe sereget alkotnak, ha ¢ befutja az Osszes pozitiv szamot. Messiik
el egy, az y tengellyel parhuzamos egyenessel a sereg minden gorbéjét és valamennyi metszéspontban hizzuk meg az
illet6 gorbe érintGjét. Bizonyitsuk be; hogy az érint6k egy ponton mennek at.

4. Az ABCD négyszog AB, BC, CD, DA oldalanak a kezd6 ponthoz kézelebbi harmadolo pontja legyen rendre
P, Q, R, S. Bizonyitsuk be, hogy az AC és BD atlok felezépontjat 6sszekots szakasz haromszor akkora, mint a PR
és QS atlok felezGpontjat 0sszekotd szakasz.

5. Legyen cosx 4 cosy = a és sinx + siny = b, ahol a® 4+ b* > 0. Fejezziik ki sin (x + y)-t a-val és b-vel.

6. Egy P pontbol két korhoz egy-egy érint6t huztunk. Bizonyitsuk be, hogy ha az érintési pontokat Osszekotd
egyenesbdl a két kor egyenld hosszi hurokat metsz ki, akkor a P pontbdl a kordk egyenls szogekben latszanak.

7. Az ax? és az ax® — az polinomoknak — ahol a egész szam — megvan az a tulajdonsaguk, hogy minden egész x-re
az 22 helyen felvett értekiik egész tobbszorose az x helyen felvett értékiiknek. Keressiink tovabbi, ilyen tulajdonsag,
egész egyiitthatos, masodfoki polinomokat.

8. Harom pozitiv szam szorzata nagyobb 1-nél, az dsszegiik kisebb a reciprokaik 0sszegénél. Bizonyitsuk be, hogy
a) egyik szam sem lehet 1;
b) a szamok koziil ketts nagyobb, egy pedig kisebb 1-nél.

I1. forduld, az dltaldnos tantervi és a matematika—fizikai osztdlyok tanuléi szamdra. 1. Bizonyitsuk be, hogy ha

a és b pozitiv, 1-nél kisebb szam, akkor az
23— (1+a+0b)x—2ab=0

egyenletnek pozitiv gyoke csak 1 és 2 kozott lehet.

2. Jeloljon n egy 2-nél nagyobb egész szdmot. Egy szabalyos n-szog keriiletét n 4+ 1 ponttal egyenld részekre
osztjuk. Hogyan kell az osztopontokat megvalasztani, hogy az altaluk meghatarozott konvex n + 1-szog teriilete a
lehet6 legnagyobb legyen és hogyan ahhoz, hogy ez a teriilet a legkisebb legyen?

3. Egy gula alaplapja az ABCDE szabélyos 0tsz0g, az ezzel szemkozti csicsa M, az oldallapjai szabalyos harom-
szogek. Hatarozzuk meg az AM oldalélnek a BC'M oldallap sikjaval bezart szogét!

II. forduld, a specidlis matematikai tantervii osztdlyok tanulds szdmdra. 1. Legyen n természetes szam, k pedig
2-nél nagyobb egész szam. A sikban n darab konvex k-szbget rajzolva, maximéalisan hany részre oszthatjuk veliik a
sikot?

2. Egy egysejtt lény 1 ora hosszat él, utana vagy elpusztul, vagy osztodassal két ugyanilyen egysejti jon létre
belle. Az elpusztulas valoszintsége p (0 < p < 1), ugyanaz minden ilyen egysejtiinél. Mi annak a valoszintsége, hogy
egy éppen létrejott egysejtiit véve 3 ora eltelte utan egyetlen utéda sem lesz?

3. Legyen n olyan természetes szam, amelyik nem kobe racionalis szamnak. Bizonyitsuk be, hogy

a) egyetlen olyan z° 4 az? + bz + ¢ = 0 alaku, racionalis egyiitthatos egyenlet van amelyiknek zo = ¢/n + Vn?
gyoke;

b) ennek az egyenletnek nincs méas valos gyoke.

A versenyek eredmény(E

A Mivelddésiigyi Minisztérium a versenybizottsig javaslatara a kovetkezd dontést hozta:

'Lasd K.M.L. 39 (1969) 1. o.
2A tanul6 adatai utan szaktanara nevét is kozoljiik, amennyiben azt az iskola felkérésiinkre kézolte.



A) Az altalanos tantervil osztalyok versenyében

I. dijat nyert: Szendrei Agnes (Szeged, Sagvari E. Gyak. Gimn., IIL. o. t., Tanara: Hajnal Imre).

IL. dijat nyertek ketten: Frankl Péter (Kaposvar, Tancsics M. Gimn., III. o. t., T: Kiss Zoltan) és

Lempert Ldszlo (Budapest, Radnoti M. Gyak. Gimn., IV. o. t., T.: Cserepkei Ferenc).

III. dijat nyert: Ldz Jozsef (Budapest, E6tvos J. Gimn., IV. o. t., T.: Imrecze Zoltan).

Tovabbi helyezettek, dicséretben és kdnyvjutalomban részesiiltek:

5. Garay Barnabds (Sopron, Széchenyi I. Gimn., IIL. o. t., T.: Szakal Péter), 6. Cserhdti Andrds (Székesfehérvar,
Teleki Blanka Gimn., IV. o. t., T.: Lang Hugo), 7. Sailer Kornél (Ozd, Jozsef A. Gimn., IV. o. t., T.: Konya Istvan),
8. Feind Ferenc (Székesfehérvar, Teleki Blanka Gimn., IV. o. t., T.: Lang Hugo), 9. Kérchy Ldszlé (Baja, III. Béla
Gimn., IIL. o. t., T.: Hegedts Jouzsef), 10. Pracser Ernd (Nyergesujfalu, Irinyi J. Gimn., III., T.: Mézes Jozsefné). 11.
Szendrei Mdria (Szeged, Sagvari E. Gyak. Gimn., II1., T.: Hajnal Imre), 12. Hornung Jdnos (Budapest, Apaczai Csere
J. Gyak. Gimu., IV., T.: Hortobagyi Istvan, Nagy Janosné), 13. B. Nagy Péter (Budapest, Landler J. Gépip. Techn.
IV., T.: Toth Beélané). 14. Varsdnyi Istvan (Szombathely, Nagy Lajos Gimn., III., T.: Dallos Gyula).

Dicséretben részesiilt a kovetkezs 38 versenyzs (bettirendben felsorolva): Baintner Liszlé (Bp., Teleki Blanka Gimn.,
IV., T.: Czapary Endréné), Bdathor Miklés (Szolnok, Szamuely T. Gépip. Techn., IV., T.: Nagy Imre), Beke-Martos
Gabor (Bp., 1. Istvan Gimn., III.; T.: Racz Janos), Borbély Jozsef (Pannonhalma, Bencés Gimn., III., T.: Lévey
Félix), Bozzay Miklos (Székesfehérvar, Jozsef A. Gimn., IV., T.: Szénas Mihaly), Chikdn Balint (Eger, Gardonyi
Gimn. Gimn., IV., T.: Szombathy Miklos), Czédli Gdbor (Baja, III. Béla Gimn., III., T.: Hegedds Jozsef), Csépes
Zoltdn (Bp., Sagvari E. Gyak. Gimn., IIL., T.: Ries Ferenc), Dombi Gdbor (Szeged, Sagvari E. Gyak. Gimn., IV., T.:
Csuri Jozsef), Fazekas Gabor (Edelény, Gimn., IV., T.: Safi Kalmén), Génddcs Ferenc (Gy6r, Révai M. Gimn., IIL., T.:
Zsebok Ott6), Gyimesi Ferenc (Gyor, Révai M. Gimn., IV., T.: Tamas Imre), Gydry Gyérgy (Debrecen, KLTE Gyak.
Gimn., IV., T.: Vikar Istvan), Hangos Katalin (Bp., Moricz Zs. Gimn., IV., T.: Némethy Katalin), Hibler Andrds
(Székesfehérvar, Teleki Blanka Gimn., IV., T.: Lang Hugo), Kabos Sdndor (Bp., Radnoti M. Gyak. Gimn., IV., T.:
Cserepkei Ferenc), Katona Endre (Szeged, Radnéti M. Gimn., III., T.: Simon Sandor), Kdddr Robert (Bp., E6tvos J.
Gimn., IV., T.: Imrecze Zoltan), Kertész Istvdn (Kaposvar, Tancsics M. Gimn., IV., T.: Kiss Zoltan), Kis-Toth Gyula
(Kaposvar, Tancsics M. Gimn., IV., T.: Kiss Zoltan), Krisch Istvin (Szombathely, Nagy Lajos Gimn., IV., T.: Bokor
Géza), Kuttner Janos (Bp., Apaczai Csere J. Gyak. Gimn., IV., T.: Laszlo Erzsébet), Lenkehegyi Attila (Kalocsa, L.
Istvan Gimn., IV., T.: Bartek Jozsef), Nagy Ldszlé (Eger, Dob6 I. Gimn., IV., T.: Bérczes Laszl0), Németh Kdroly
(Bp., Radnoéti M. Gyak. Gimn., IV., T.: Cserepkei Ferenc), Palotds Istvin (Székesfehérvar, Teleki Blanka Gimn., III.,
T.: Gal Szilveszter), Pdl Jend (Kaposvér, Tancsics M. Gimn., IV., T.: Kiss Zoltan), Petravich Gdbor (Bp., Ectvos J.
Gimn., IV., T.: Imrecze Zoltan), Petz Dénes (Bp., Veres Palné Gimn., III., T.: Dr. Buday Arpadné), Szabé Gyérgy
(Nyiregyhaza, Krudy Gy. utcai Gimn., IV., T.: Lakatos Zoltan, Filep Laszlo), Szabé Sdndor (Kecskemét, Katona J.
Gimn., IV., T.: Vas Gyula), Szamostjvari Séndor (Debrecen, KLTE Gyak. Gimn, IV., T.: Vikar Istvan), Szente Jdnos
(Pécs, Széchenyi I. Gimn, IV., T.: Toth Jualia), Szepesi Ldszlé (Sopron, Széchenyi I. Gimn., III., T.: Szakal Péter),
Tallos Péter (Kaposvar, Tancsics M. Gimn., IV., T.: Kiss Zoltan), Walthier Tamds (Bp., Piarista Gimn., IV., T.:
Pogany Janos), Zachar Zoltin (Vac, Sztaron S. Gimn., IV., T.: Molnar Sandorné), Zoltin Ldszlé (Sopron, Széchenyi
I. Gimn., IIL., T.: Szakal Péter).

B) A szakositott tantervi matematikai osztalyok versenyében

I. dijat nyertek ketten: Borzsik Péter (Budapest, I. Istvan Gimn., IV. o. t., T.: Jelitai Arpad) és

Ruzsa Imre (Budapest, Fazekas M. Gyak. Gimn., III. o. t., T.: Kévary Karoly).

IL. dijat nyertek ketten: Bajmdczy Ervin (Budapest, Fazekas M. Gyak. Gimn., III. o. t., T.: Kévary) és

Gonczi Istvén (Miskole, Foldes F. Gimn., IV., T.: Dr. Csernyak Laszloneé).

III. dijat nyert: Kdczy Ldszlo (Bp., Fazekas, IV., T.: Thiry Imrén, Kardos Gyula).

Tovabbi helyezettek, dicséretben és kényvjutalomban részesiiltek:

6. Somorjai Gdbor (Bp., L. Istvan, IV.), 7. Komjdth Péter (Bp., Fazekas, II1.), 8. Lukdcs Péter (Bp., Fazekas, IIL.),
9. Nagy Andrds (Bp., Fazekas, I11.). 10. Préhle Tamds (Bp., Fazekas, IV.), 11. Sztrapkovics Ldszlé (Bp., Fazekas, IV.);
12. Ury Ldszlé (Bp., Berzsenyi D. Gimn., IIL, T.: Banhegyi Laszl6, Ratko Istvan, Matavovszky Tibor), 13. Martoni
Viktor (Veszprém, Lovassy L. Gimn., ITIL., T.: Knoll Janos), 14. Alexits Gyirgy (Bp., Fazekas, IV.).

Dicséretben részesiilt a kovetkezs 3 versenyzs : Bertok Péter (Bp., Fazekas, IV.), Hermann Tamds (Bp., Fazekas,
IV.), Mdté Andrds (Bp., L. Istvan, IIL.).

Kimutatas a versenyek II. fordul6jaba bejutott versenyzdék szamarol allamigazgatasi egységek szerint. Megyék:
Bacs-Kiskun: 9; Baranya: 3; Békés: 4; Borsod-Abatj-Zemplén: 4; Csongrad: 2; Fejér: 12; Gyér-Sopron: 16; Hajdu-
Bihar: 1; Heves: 2; Komarom : 11; Nograd : 1; Pest : 3; Somogy : 9; Szabolcs-Szatmar : 3; Szolnok: 6; Tolna : 4; Vas:
3; Veszprém: 7 (ebben spec. 2); Zala: 2. — Varosok: Budapest: 112 (spec. 51); Debrecen: 10 (spec. 2); Miskolc: 3 (spec.
2); Pécs: 5; Szeged: 7. — Osszesen 239 (spec. 57).



