Az 1645. feladaf] a kovetkezs kérdést vetette fel: Az ABC hdromszog AC oldalegyenesét az A pont koril, BC
oldalegyenesét a B pont kéril forgatni kezdjik egyenld nagysdgu, de ellentétes iranyiu szdgsebességgel. Mi a két forgo
egyenes metszéspontjanak mértani helye? Itt projektiv geometriai ismeretek segitségével adunk valaszt a kérdésre.

Az egyenletes sebesség kovetkeztében az A tartoji sugarsor és a B tartoja sugarsor két kongruens, de ellentétes
irdanyitasa sugarsort alkotnak, ezért a megfelel§ egyenesek metszéspontjainak mértani helye egyenls oldali hiperbola
(vagyis az aszimptotak merdlegesek egymaésra).

Az abrabol latni, hogy ha az elfordulas szoge g, akkor a két forgd egyenes éppen parhuzamos, tehat a mértani hely
megfelel6 pontja, idealis pont. Ez adja az egyik aszimptota iranyat. Hasonléan a ra meréleges irany a masik aszimptota
iranya (ellenkez6 irdnyu, 90° — % sz0g elfordulasok). Nyilvanvalo, hogy a keresett mértani helyhez az A és B pontok

is hozzatartoznak. Ha ugyanis az A tartoja AC egyenest f-val forgatjuk el, akkor az AD egyenest nyerjiik, mig a B
tartoju sugarsorban a BA egyenest kapjuk. Ebbél az is kovetkezik, hogy az AD egyenes a hiperbolanak A pontbeli
érintGje, hiszen az elfordulési szoget elég kicsivel akar novelve, akar csokkentve a mértani helynek A-hoz tetszdleges
kozeli pontjat kaphatjuk. Ugyanigy az « elfordulasa BE egyenes a B-beli érinté.

Mivel az AC' D haromszogben a D-nél levs szog a, azért a két érinté parhuzamos, és igy az AB szakasz a hiperbo-
lanak atmérdje. Igy az O felezési pont a hiperbola kozéppontja. Ezen atmennek az aszimptotak, szogfelezoik pedig a
hiperbola tengelyei. A valos tengely azokban a szogtartomanyokban halad, amelyek A-t és B-t tartalmazzak.

Ismeretes, hogy a két aszimptota barmely érint6vel olyan haromszoget hataroz meg, amelynek teriilete dlland6. Ha
tehat megszerkesztjiik az OF és OG szakaszok mértani kozépardnyosat (OH = OI) — ahol E és G a BE egyenesnek
a két aszimptotaval valé metszéspontjai —, akkor a HI egyenes a hiperbola cstucsérintGje, az Fy, F» gyujtopontokat
pedig az O koriili, H-n atmend kor metszi ki a valos tengelybdl.

LA feladat elemi, valamint koordinata-geometriai megoldasat lasd ezen szamban, 107. o.
2A sziikséges fogalmak, elGismeretek megtalalhatok pl. a szerzd most megjelent Kozépiskolai Szakkdri Fiizetében: Vigassy Lajos: Pro-
jektiv geometria. Tankonyvkiado, Budapest, 1970.



