Az 1079. gyakorlatbarﬂ haromszoget szerkesztettiink harom kiilonb6z6 szakaszbol. — Ezeket c-, d-, e-vel jelolve — a
megoldhatésag — azaz valédi haromszog létrejottének — feltételére az

(1) [2c—e] <3d <2c+e

kett6s egyenlGséget kaptuk. Azt is vizsgaltuk konkrét példakon, hogy harom tetszés szerinti szakaszt rogzitve és csupan
szerepiiket valtoztatva minden lehetséges modon, hany esetben kapunk megoldast. Vizsgaljuk az utobbi kérdést tetszés
szerinti p, r, s szakaszharmasra, megengedve koztiik az egyenl&séget is.

Valasszuk a betiizést tgy, hogy p > r > s. Minden ilyen szakaszharmast jellemezhetiink a p/r, s/r hanyados-parral
is. Ezekre
(2) T =

>1, y=-<1.
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Lattuk a gyakorlat megoldasaban, hogy p-t nem valaszthatjuk d szerepére, hiszen igy a 3d < 2c¢ + e feltétel nem
teljesiilne. Vizsgaljuk meg, milyen feltételt kapunk az (x, y) hanyados-parra (1)-bdl a szerepek tovabbi 4 lehetséges
megvalasztasa mellett.

A) c=p, d=r, e=s mellett (1) szerint

|2p — s| < 3r < 2p+ s,
azaz
2z —y| <3< 2zx+y.

A (22 — y) kiilonbség mindig pozitiv, igy elhagyhatjuk az abszolat érték jelét, majd a bal oldali egyenlGtlenséget
rendezve kapjuk az
y>2xr—3

feltételt, a jobb oldal alapjan pedig
y >3 —2z.

A valasztott szereposztésban tehat akkor kapunk megoldast, ha az (z, y) szAmpar képe a szokésos derékszogi koordinata-
rendszerben az y = 2z — 3 és az y = 3 — 2z egyenesek felett van, amit ugy is mondhatunk, hogy a kdvetkezs fiiggvény
képe felett:

(4) y =2z -3

sy,
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B) c¢=s, d=r, e=p mellett (1)-bdl, az elébbiekhez hasonléan
|z —2y| <3< z+2y.
Ha (x — 2y) negativ, azaz x < 2y, akkor a bal oldali

2y —x <3
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egyenl6tlenség 2y — x < 2y < 2 miatt mindig teljesiil, csak az x — 2y > 0 esettel kell foglalkoznunk. Ekkor az
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tovabba a jobb oldali egyenl&tlenséghdl az
z 3
y > —5 + 5
feltételt kapjuk, ezek is Osszefoglalhatok:
z—3
(8) v> 25

C)Ac=p, d=s, e=r esetben (1) igy alakul:
|2z — 1| < 3y < 2z + 1.

x > 1 miatt 2z — 1 > 0, az abszolut érték jele elhagyhato. A jobb oldali egyenlétlenség viszont 3y < 3 < 1+ 2z miatt
csak az x = y = 1 értékpart zarja ki:

2¢ 1

(C) y>?_§; (Ia y)#(la 1)

D) Végilec=r, d=s, e=p mellett (1) alapjan
|2—z| <3y <2+

A jobb oldal ismét csak az (1, 1) hanyados-part zarja ki. A bal oldalon 4ll6 egyenl6tlenséggel egyiitt ez a kovetkezs
feltételre vezet:

(D) y > (z,y) # (1, 1)
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Megrajzolva marmost a koordinata-rendszerben a (2), valamint az (4 )—(D) feltételeket teljesité pontokat elhatérolo
egyenesszakaszokat, az Abrarol minden p, r, s szakaszharmas, azaz x, y hanyados-par esetére leolvashatjuk a megoldasra
vezet$ szereposztasok szamat. Ez annyi, ahany az (A), (B), (C), (D) feltételek koziil az illet6 pontban teljesil. Pl.
p=9,7r=06,s=>5esetén az x = 3/2, y = 5/6 pont mind a 4 hatarvonalnak folétte van.

Abrank a szereposztasok kozti kapcsolatok kérdésének vizsgalatat is lehetGvé teszi. Csak példaként emlitjiik a
kovetkezdket: Ha C-tipust szereposztassal van megoldas egy szakaszharmasbol, akkor legalabb még egy megoldés van.
Ha egy szakaszharmasbol legalabb két szereposztas ad megoldast, akkor ezek egyike D-tipusi.
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