A VII. Nemzetkozi Matematikai Didkolimpiat a Német Demokratikus Koztarsasag Népnevelési Minisztériuma
szervezte Berlin—-Bogensee-ben 1965. julius 4-13. kozott. A versenyen 88 bolgar, csehszlovék, finn, jugoszlav, lengyel,
magyar, mongol, német, roméan és szovjet diak vett részt. A versenydolgozatokat julius 5-én és 6-an irtdk meg, a 3-3
feladatra 4—4 6ra munkaidd allt rendelkezésre.

A verseny feladatai a kovetkezdk voltak:

1. Keressiink meg a 0 < x < 27 szakaszba esé valamennyi olyan x szamot, amely kielégiti a kovetkezs egyenlGtlen-
ségeket:

2cosz < |V1+sin2z — 1 —sin2z| < V2.
2. Az

a1171 + a12x2 + a13r3 = 0,
a2171 + a2 + az3rs = 0,

a3171 + azax2 + agzrs =0

egyenletrendszer egyiitthatoirol a kovetkezsket tudjuk: a) a1, asz, ass mindegyike pozitiv, b) a tobbi egyiitthaté mind
negativ, ¢) minden egyes egyenletben az egyiitthatok Osszege pozitiv. — Bizonyitsuk be, hogy az adott egyenletrendszer
egyetlen megoldasa: 1 = x9 = 3 = 0.

3. Az adott ABCD tetraéder AB élének hossztusaga a, C'D élének hossziusiga b. Az AB és CD kitérs élek egyene-
seinek tavolsiga d, egymassal bezart (egyik) szogik w. A tetraédert egy az AB és CD élekkel parhuzamos e sik két
részre osztja. Mekkora e két rész térfogatdnak aranya, ha ismeretes, hogy az AB egyenes és az € sik tavolsaga k-szorosa
a CD egyenes és az ¢ sik kozotti tavolsagnak?

4. Allitsuk el6 az 6sszes olyan 1, 2o, T3, T4 valos szamnégyest, melynek barmelyik

5. Az adott OAB haromszog AOB szoge kisebb 90°-nal. Az AOB haromszog keriiletének vagy belsejének tet-
sz6leges, de O-t6l kiilonboz6 M pontjabol merdlegeseket bocsatunk OA-ra és OB-re. Ezeknek a merdlegeseknek a
talppontjat jeloljiikk rendre P-vel, illetve @Q-val. Legyen tovabba H az OP(Q haromszdg magassagpontja.

Mi a H pontok mértani helye, ha M befutja

a) az AB oldalt;
b) az OAB haromszog belsejét?

6. Adott a sikban n darab pont (n > 3). A bel6liik kivalaszthato Osszes pontpar altal meghatarozott szakaszok
hosszanak maximuma, legyen d. Az emlitett szakaszok koziil azokat, amelyeknek hossziséga éppen d, az adott pont-
rendszer atmérginek nevezziik. Bizonyitsuk be, hogy legfeljebb n darab ilyen dtméré van.

A verseny eredménye:

L. dijat nyertek: Blecher Pavel (40 pont, szovjet), Lovdsz Ldszlé (40 pont, Budapest, Fazekas M. Gyak. G., volt
IMI. o. t.), Szubkov Andrej (39 p., szovjet), Valander Szergej (39 p., szovjet), Pereseszkij Anatolij (38 p., szovjet),
Sirokov Nyikoldj (38 p., szovjet), Makai Endre (38 p., Budapest, E6tvos J. G., volt IV. o. t.) és Pelikdn Jozsef (38 p.,
Budapest, Fazekas M. Gyak. G. volt IIL. o. t.).

IL. dijat nyertek: Karszanov Alezandr (36 p., szovjet), Bucur Liliana (34 p., roman), Pdsa Lajos (34 p., Budapest,
Fazekas M. Gyak. G., volt IIl. o. t.), Preiss David (32 p., csehszlovik), Nowinski Krzysztof (32 p., lengyel), Badescu
Alezandru (32 p, roman), Voiculescu Dan (32 p., roman), Sztojanovszkij Vaszilij (32 p., szovjet), Weinstein Jacques
(31 p., romén), Berkes Istvin (31 p., Budapest, Fazekas M. Gyak. G., volt III. o. t.), Brandt Manfred (30 p., német)
és Klamt Wolfgang (30 p., német).

III. dijat nyertek: Marcisovd Tamara (29 p., csehszlovak), Enskonatus Peter (29 p., német), Fortuna Zenon (29 p.,
lengyel), Misiurewicz Michal (29 p., lengyel), Bisca Octavian (29 p., roméan), Liepe Walter (28 p., német), Laczkovich
Miklés (28 p., Budapest, Fazekas M. Gyak. G., volt IIL. o. t.), Bole Velimir (27 p., jugoszlav), Elekes Gyiorgy (27
p., Budapest, Fazekas M. Gyak. G., volt II. o. t.), Figiel Tadeusz (26 p., lengyel), Popa Fugen (24 p., roman), Sivdk
Bohus (22 p., csehszlovak), Otto Wilhelm (22 p., német), Asic Miroszldv (22 p., jugoszlav), Stefanescu-Sabba Ion (22
p., roman), Vastinszka Ligyija (21 pont, bulgér) és Reznicek Miroszldv (20 p., csehszlovak).

Ezen az olimpian keriiltek elgszor kiadéasra kiilon oklevelek egyes feladatok kiilondsen elegans megoldasaért, érdekes
altalanositasaért. llyet kaptak: Erkama Timo (finn), Nowinski Krzysztof (lengyel), Damdinsuren Avganzeren (mongol),
Badescu Alezandru (roman), valamint Lovdsz Ldszld és Pelikan Jozsef.

Az egyenld pontszamu versenyzoket a hivatalos eredménylista az orszagok német nevének betiirendjében sorolta
fel.

Az egyes csapatok Osszpontszama: Szovjetunioé 281, Magyarorszag 244, Roméania 222, Lengyelorszag 178, NDK 175,
Csehszlovakia 159, Jugoszlavia 137, Bulgéria 93, Mongoélia 63, Finnorszag 62.

A fenti 6 feladatot rendre 1409-1414 sorszammal feladatnak tiizzuk ki, megoldasuk az oktoberi 1965/7 szam tovabbi felada-
taival egyiitt kiildhets be (el6bb ne!).



