Megjegyzések a ,,Néhany elemi geometriai problémarol” cimi cikkhe]

1. A fent idézett cikkemben a 199. oldalon a kovetkezd sejtést emlitem. Legyen adva n pont a sikban, melyek
nincsenek mind egy koron. Tekintsiik az 6sszes koroket, melyek a pontok koziil hdrmon dtmennek. Igaz-e, hogy legalabb
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1+ (n 9 ) kort kapunk ? Ha n — 1 pont egy koron van, akkor pontosan 1+ + (n 9 ) kort kapunk.

1962. jalius 22 és 28 kozott Oberwolfachbar] konferencia volt tn. diszkrét geometriar()l, s egy elGadadsomban e
sejtést is megemlitettem. B. SERGE professzorﬁ azonban n = 8 esetére azonnal ellenpéldat talalt. Konnyd belatni,
hogy azon sikok szama, melyek egy kockanak legalabb harom csticsin mennek at, 20 (ui. a kocka hat lapja, nyolc sik,
mely a kocka egy-egy csticsabol kiindulé harom él méasik végpontjain megy at, és még hat sik, mely két-két parhuzamos
lapatlon megy at). E sikok a kocka koré irt gombbdl 20 kort metszenek ki. A gdmb azonban levetithets un. stereografikus
projekcidval I egy sikra gy, hogy a korok képe is kor legyen, a gomb egy pontjan (a vetitési centrumon) &tmend
korok kivételével, amin atmené korok képe egyenes. Ha marmost stereografikus projekciot alkalmazunk olyan vetitési
centrummal, mely a 20 kor egyikén sincs rajta, ugy 8 pontot kapunk, melyek nincsenek mind egy koéron, s melyek csak

7 .
20 kort hataroznak meg, 1 + (2) viszont 22. Igy sejtésem nem lehet minden n-re igaz. Nem lehetetlen azonban, hogy
elegendG nagy n-re a sejtés mégis igaz marad.
2. A 196. oldalon emlitem, hogy SYLVESTER kimutatta, hogy a sikban megadhaté n pont tgy, hogy azon egyenesek

n
szama, melyek e pontok koziil pontosan harom ponton mennek at, nagyobb lehet, mint 3lo) ~ cn, ahol ¢ alkalmas,

n-t6l nem fiiggs allando. Ugy véltem, hogy azon egyenesek szama, melyek e pontok koziil pontosan négyen mennek
at, sokkal kisebb nagysagrendd lesz, mint n?, s6t talan kisebb, mint ¢;n, ahol ¢; egy alkalmas allando.

KARTESZI néhany honapja kimutatta, hogy a masodik sejtés biztosan nem igaz —, amint az a kdvetkez6 cikkben
olvashat6. O is valészintinek tartja azonban, hogy ezen egyenesek szama joval kisebb nagysagrendi, mint n?, s6t
lehetségesnek tartja, hogy ezen egyenesek szama kisebb, mint can+/n.

Legyen ¢ adott, 2-nél nagyobb egész szam, n egy t-nél nagyobb egész. Vizsgéiljuk n ponthoz az olyan egyenesek
szamat, amelyek éppen t adott ponton mennek keresztiil; igyekezziink a pontokat ugy elhelyezni, hegy minél tobb
ilyen ,,t-pontt” egyenes legyen, és jeloljiik az elérhet6 maximalis szamot f(¢, n)-nel. KARTESZI azt is megmutatta,
hogy tetszés szerint adott ¢ mellett f(t, n)/n tetszés szerinti nagy, amint ¢ elég nagy.
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3. A 195. oldalon emlitem, hogy DIRAC azt sejti, n pont esetén a két-pontt (,kozOnséges”) egyenesek szama
legalabb n/2, ha n > 7, azaz, f(n)-nel jelolve n pont esetén a kétpontt egyenesek minimélis szamat, f(n) > n/2, ha
n > 7. BOROCZKY KAROLY ﬁ mint egyetemi hallgaté megadott paros n-ekre olyan pontrendszereket, amelyekben n/2
a kétpontu egyenesek szama. Igy f(n) < n/2, tehat a DIRAC sejtésében szerepld also korlatnal kisebb biztosan nem
adhato meg a kétpontd egyenesek szaméra — legalabbis ha n, a pontok szama, paros. Ha n egy 4k + 1 vagy 4k + 3 alaka
szam, akkor BOROCZKY olyan példékat talalt, amelyekben a kétpontu egyenesek szdma 3k (lasd n = 9-re az abrat).
Ezek minden esetre kizarjak mar azt a lehet&séget, amit cikkemben felvetettem, hogy f(n) = n—1 legyen, ha n > ny.

!Kozeépiskolai Matematikai Lapok 24 (1962/5) 193 — 201. o.

20berwolfach a Fekete Erdében (Schwarzwald) fekv6 nyaralohely. Ott, egy Lorenzhof nevii villaban 1947 6ta gyakran tartanak mate-
matikai konferenciakat; a villaban szép matematikai konyvtar van.

3A ,diszkrét” jelz6t a matematikaban ,egymastol elkiilonitett” értelemben szokas hasznalni a folytonossal valé szembeallitasként.

4 A réomai egyetem tanara.

5]lyen vetitést kapunk, ha a gémb minden pontjat egy adott pontjabol az ezzel atellenes ponthoz fektetett érintGsikra vagy azzal péar-
huzamos sikra vetitjiik. V6. pl. KArRTEsz F.: Sikgeometriai tételek bizonyitdsa térgeometriai meggondoldsok kézvetitésével (sztereografikus
projekcid) K. M. L. 2 (1949 — 50) 109 — 117. o.

6A budapesti egyetem gyakornoka.



A 194. oldalon a '® 1abjegyzetben utaltam GALLAI tételének MOTZKIN 4ltal adott tobbdimenziés altalanositasaira.
Ezekhez kapcsolodva BOROCZKY szintén szép tovabbi eredményeket ért el, bebizonyitva tobbek kézt MOTZKIN egyik
sejtésének egy kissé gyengitett formajat.

4. Végiil egy hianyossagot kell potolnom. A 196. oldal 10-11. sordban emlitett abrak n = 6, 7, 8 esetén adnak olyan
pontrendszert, amelyik csak 2n — 5 egyenest hataroz meg. n = 9-re vegyiik egy négyszog négy cstucsat (az abran fekete
pontokkal jelolve), az atlok metszéspontjat, a szemkozti oldalparok metszéspontjait és az ezeken atmend egyenesnek a
metszéspontjait az atlokkal. Ezek csak 13 egyenest hataroznak meg.
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