A kozépiskolai anyagban két nevezetes szamsorozat vizsgalata szerepel. Az elsénél valamely a; kezdGelembdl kiin-
dulva az (n+ 1)-edik tagot, a,+1-et az n-edik tag, a,, ismeretében ugy kapjuk meg, hogy az n-edik taghoz egy éallando
d szamat adunk hozza. Képletben

(1) Gnt1 = ap +d n=1,2,...

Itt persze a; és d nem sziikségképp pozitiv egészek. Mint tanultuk, e sorozat n-edik tagja a; és d ismeretében régton
elgallithato anélkiil is, hogy az 0sszes kozbiilsé tagokat kiszamitanank, az

(2) an = a1 + (n — l)d

formula szerint. Ebbdl a sorozat szerkezete vilagosan lathatd. A masik szamsorozat azon by, ba, ..., by, ... szdmsorozat.
melynél adott b; elembdl kiindulva az n-edik és (n 4 1)-edik tagok kozotti Osszefiiggés az (1) formula helyett

(3) bnt1 = bng

alakt, vagyis az (n+1)-edik tagot az n-edikbdl gy kapjuk, hogy az n-edik tagot egy eldre adott, n-tdl fiiggetlen ¢ szam-
mal szorozzuk: A by és g persze itt sem sziikségképp pozitiv egészek. Itt is kideriil, hogy az n-edik tag meghatarozasara
nem kell az 6sszes kozbiilsé tagokat kiszamitani, hanem fennall az, hogy

(4) by, = big" L.

Ezéaltal tehat a b, sorozat szerkezete is vildigosan meg van hatarozva. El6fordult azonban a kbézépiskoldban mas szamso-
rozat is, mely csupa egész szambol allott, ha erre a figyelmet kiilén nem is hivtuk fel. E sorozat a primszamok sorozata;
igy nevezziik mindazon szamokat, melyek csak 1-gyel és dnmagukkal oszthatok. E sorozat az el6z6ktél abban is kii-
16nbozik, hogy értelmezése nem gy tortént, mint (1) és (3)-ban, vagyis G. n. rekurziv médon, hanem direkt modon,
tehét egy egész szamrol kizvetlenil eldonthetem, hogy a sorozat tagja-e, vagy sem. E sorozat szerkezetének feltarasa
azonban az elgbbieknél lényegesen nehezebb és (2), ill. (4)-hez hasonlo képletek, melyekkel az n-edik primszam rogton
felirhaté volna, mint n fiiggvénye, nem ismeretesek. Ilyen esetekben tehat igényeinket mérsékelniink kell; meg kell
altaldban elégedniink azzal, hogy a sorozatnak egy intervallumba esd elemeinek szamara lehetéleg jo kozelits értékeket
tudjunk megadni.

A kovetkezSkben kétfajta sorozattal fogunk foglalkozni; ezek mindjart azt is mutatni fogjak, mennyire nem kell
messze menni ahhoz, hogy nehéz és eddig megoldatlan matematikai problémakhoz jussunk. Ezek els6je a primszamok
azon tulajdonsagat veszi alapul, hogy azok egyike sem oszthato a masikaval; a pozitiv egészeknek oly véges vagy
végtelen

cp<cp<...

sorozatat fogjuk vizsgalni (melyben tehat ¢, a sorozat n-edik tagjat fogja jeldlni), melyben valamelyik c;-elem csakis
akkor lehet egy sorozatbeli c;j-nek osztdja, ha 7 = j, vagy masképp, a sorozat két kildnbézd eleme sohasem lehet olyan,
hogy egyik oszthato a masikkal. Ilyen tulajdonsigu sorozat nagyon sok irhaté fel. PL.

3,5, 7,8, 13, 18 5,6,9,11, 14, 16, 17

egy-egy ilyen sorozat. E sorozatokat a kovetkezSkben kozos névvel nevezziik C-sorozatoknak. Foglalkozzunk el&szor a
véges C-sorozatok esetével. Intuitive érezhetd, hogy, ha egy hatar alatt >tul< sok egész szam van adva, ezek kozott
mar lesz legaldbb két olyan, melyek egyike oszthatd a masikival. Pontosabban kifejezve, tehat azt kérdezziik, hogy
egy olyan C-sorozatnak, melynek minden tagjai < n,. legfeljebb hany tagja |ehet; e maximaélis tagszamot jeloljik
M (n)-nel. Legyen el6szor n paros, azaz

n=2I1.

Hogy
M(20) > 1,

az onnan vilagos, hogy meg lehet adni egy olyan C-sorozatot igen konnyen, melynek [ szamu, 2/-et meg nem haladé
tagja van. Egy ilyent alkotnak nyilvan az

I+1, 1+2, ...,201—-1, 21

szamok, hiszen ezek koziil vett barmely kettének a kisebbike is legalabb [ + 1 a nagyobbika viszont legfeljebb 21, tehat
nem érheti el a kisebbiknek a hétszeresét sem, nem lehet tehat meg benne egész szdmszor.
Azt allitjuk azonban, hagy ennél tobb tagu C-sorozat, melynek tagjai nem haladjdk meg a 2i-et, nincs is, azaz

(5) M (21) = 1.
Ezen allitas agy is megfogalmazhat6. hogy barhogy is adunk meg [ + 1 szamu kiilénb6z6 egész szamot,

(6) c1 <c2<...<C41 (S 2[),



ezek kozott mar van legalabb két olyan szam, melyek kisebbike osztdja a nagyobbiknak. A tétel Erdds Paltol szarmazik;
erre két bizonyitast fogunk elmondani. Az elsé egy direkt bizonyitds. mely az 4. n. skatulya-elven alapszik Ez azt
mondja ki, hogy ha m darab skatulydba (m + 1) darab targyat kell elhelyezniink, akkor legalabb egy olyan skatulya
lesz, melybe legalabb két targy esik. Ennek segitségével a bizonyitas a kovetkezoképp végezhetd el. Allitsuk el a (6)
alatti szamokat

(7) cj =2%v;

alakban, ahol v; paratlan és u; egész, mely természetesen lehet 0 is. Ezen v; és u; nyilvan egyértelmten meg vannak
hatarozva. Mivel v; paratlan, tehat értéke csak az

1,3,5,...,(21—1)

szdmok koziil valo lehet. Tehat a v;-k lehetséges értékeinek szdma legfeljebb [, mig a v; szdma feltevés értelmében
[+ 1. De ekkor az el6bbi skatulya-elv alapjan a v;-ket véve targyakul Sket lehetséges értékeik szerint [ skatulyaba téve
(t. i. kOzOs skatulyaba téve, az egyforma értéki v;-ket) adodik. hogy legalabb két v; esik ugyanazon skatulyaba, azaz
a v;-k kozott van legalabb ketts, amelyik egyenld, pl.

Vi = Vk.

De ekkor mar azt allitjuk, hogy a (6) alatti c¢j-szamok koziil ezen i és k indexekkel képezett ¢; és ¢, mar a kivant
tulajdonsaggal birnak, azaz valamelyikiik oszthat6 a masikkal. Ha u. i.

Uqg > Uk,
akkor maris kapjuk, hogy
C; v Ui - )
—L = QWiTVk L = QUi Uk — ooy,
CL Vk

amivel az allitds méaris be van bizonyitva.

A masodik bizonyitas e tételt teljes indukcioval bizonyitja bell 1 = 1 6s 1 = 2-re a tétel kiprobaléassal konnyen
belathato. Tegyiik fel tehat, hogy a tétel igazolva van

(8) I=1,1=2,...,l=L-1

-re, ahol tehat feltételezhetjiik, hogy

(9) L >3.

Vagyis bizonyitottnak feltételezziik. hogy

(10) M(2l) =1, 1=1,2,...,(L-1),

és nézzik a tételt [ = L-re. Tegyiik fel tehat allitasunkkal ellentétben, hogy volna egy (L + 1)-taga
(11) 1<di <da<...<dpy1 <2L

szamsorozat, mely egy C-sorozatot alkotna és megmutatjuk, hogy ez lehetetlen. Nézziik elGszor meg, hogy ezen d-k
koziil hanyra lehet igaz, hogy
dp <2L —2.

A (10) alatti feltevest | = L — 1-gyel alkalmazva, nyerjiik, hogy ezek szama legfeljebb L — 1. Mivel a (11) alatti d — k
teljes szama L + 1, ez csak gy lehetséges, ha

(12) dr, =2L—1, dpy; =2L
és persze
(13) (1 S)d1<d2<...<dL_1§2L—2.

Azt allitjuk, hogy a (13) alatti d-k értéke L nem lehet. Ez egyszertien azért igaz, mert ellenkez§ esetben a (11)
sorozatban maris volna két oly elem, melyek egyike oszt6ja masiknak; nyilvidn L és 2L ilyen elemek volndnak. De
ugyanezen okbol d-nek barmely osztoja sem léphet fel a (13) alatti d-k kozott, azadl

(14) dp #u, hacsak u/L.

g bizonyitas Vdzsony: Endrétsl és Wachsberger Martatol szarmazik.
'E bizonyitasra t6lem fiiggetleniil Ldzdr DezsG baratom is rajott, aki 1943-bon a fasizmus aldozata lett.
2A/B jelentése A osztoja B-nek.



Tehat L minden esetre betoldhato a (13) szamok kozé; ha a v azon index, melyre
dy < L < dyy1,

akkor tekintsiik (13) helyett az L-tagbol allo

(15) dy <do<...<dy<L<dyt1 <...<dp—1

sorozatot. Erre az indukcios feltevést [ = L — 1-gyel alkalmazva nyerjiik, hogy elemei kozt van legalabb két olyan,
hogy egyik osztéja a masiknak. Allitas, hogy L ezek koziil egyik sem lehet. Ha u. i. az egyik ily elem L volna, akkor
a masik elem L osztdja vagy tobbese volna; az elsG eshetéség (14) altal van kizarva, a masik pedig azaltal, hogy L
legkisebb t6bbszorose 2L volna és ez nem tartozhat a (15) alatti sorozathoz, hiszen ennek tagjai nem nagyobbak, mint
2L — 2. Tehat a (15) sorozat L-tdl kilonbizd tagjai kozott kell lennie kettének, melyek egyike a masiknak osztoja. De
elgbbiek szerint ezek mar az eredeti (13) sorozatnak is elemei, s igy annak kivalasztésa szerint egyik sem lehet oszthatd
a masikkal. Ezzel tehat az allitast [ = L-re is igazoltuk.

Mi lesz a helyzet M (21 + 1)-gyel, azaz legfeljebb hany oly egész szam van, melyek értéke legfeljebb 27+ 1 és melyek
egyike sem oszthat6 a méasikkal? Mint az

I+1, 0142, ..., 2, 20+1,

sorozat példaja mutatja.
MQ2l+1)>1+1.

Ha viszont volna oly C-sorozat, melynek [ + 2 oly tagja volna, melyek nem nagyobbak, mint 2/ + 1, akkor egyben
M@2i+2)>14+2

is volna, ami azonban (10)-nek ellentmond. Tehat

(16) MQ2I+1)=1+1.

Osszefoglalhatjuk (10) és (16) eseteit, ha bevezetjiik a [z] jelzést azon legnagyobb egész szam jelzésére, mely még
nem nagyobb, mint x (tehat pl. [3,1] = 3, [4] = 4). Azt allitjuk, hogy (10) és (16)-bol minden n-re

(17) M(n) = {"; 1} .
Ha u. i. n = 2[, akkor ebbdl tényleg
e <[220
és, ha n = 2] + 1 akkor
M@2+1)= {%] =1+1.

Ezzel tehat minden véges n-re sikeriilt meghatarozni azt, hogy azon C-sorozatok kozott, melyek elemei nem na-
gyobbak, mint n, mi az elérhet§ maximélis tagszam. Mi a helyzet végtelen sorozatokra vonatkozolag? Van-e ilyen
egyaltalan? A primszamok sorozata erre rogton ad példat. Tehat ilyen sorozatokra a maximaélis tagszam kérdésének
nincs értelme. Hogy lehet azonban végtelen szamsorozatokat stirtiség szempontjabol mégis Osszehasonlitani? Ha pl. az

1,2,3,...
(18) 12,22 3%, ...
sorozatokat Osszehasonlitjuk, intuitive azt érezziik, hogy az el6bbi sorozat stiriibb, mint a masik. Erre nyilvan az ad

okot, hogy barmely x > 2 pozitiv szam ala a (18) els6 sorozatabél tobb esik, mint a masodikbél. Ez azt a gondolatot
ébreszti, hogy egy végtelen sorozat >>strliségét<< értelmezhetjik a

nem-negativ szamok segitségével, ahol B(z) az adott sorozatunk azon elemeinek szamat jelenti, melyek nem haladjak
meg z-et. Ezen szdmok segitségével tobbféleképp lehet egy végtelen szamsorozat siirtiségét értelmezni, melyek mind-

egyikének megvan a maga alkalmazasa. Itt e finom fogalmakat persze nem értelmezhetjiik pontosan, de néhényat
B(z)

intuitive megvildgithatunk. Ha a szamsorozatunk pozitiv, névekvs szamokbol all, akkor a hanyados fix « mellett



azt fejezi ki, hogy az z alatti egészek hany szazaléka esik a mi sorozatunkba. Ha marmost van oly pozitiv 9 tort, hogy
minden elég nagy z-re,

B(z)

T

(19) <9,

akkor azt mondjuk, hogy sorozatunk fels§ strtsége < . Nézziikk meg, mit lehet az eddigiek alapjan egy végtelen
C-sorozat fels§ strtiségére kimondani. (17) alapjan, felhasznalva azt, hegy altaldban

(1] <,
nyerjiik, hogy
r+1 vl
B(r) _ M(z) _ > 11
r - T - 2 2z’

1
azaz ¥ helyett (5 + 5) -t véve, ha e tetsz6leges kis szam is, (19) fennall. Vagyis egy tetszéleges végtelen C-sorozat

fels@ stirtisége tetszbleges kis pozitiv € esetén < 3 + €. Biztos-e azonban itt is, hogy ezt nem lehet javitani? Az el6bb

felhozott
l+1,1+2,...,2]

alaku sorozatok kiilonféle [-ekre nem foghatok fel egy ugyanazon végtelen sorozat részeiként. Mégis ki lehet mutat-
ni, hogy a fels siiriiségre vonatkozo tétel sem javithato, amit egy kissé pongyola formaban tugy lehet kimondani,
hogy megadhato6 oly végtelen C-sorozat, melyhez végtelen sok oly x talalhatd, mely alatt sorozatunk az Gsszes egész
szamoknak majdnem 50%-at tartalmazza. E mélyebb eredmény bizonyitasaval azonban itt nem fogunk foglalkozni.

Térjiink ra4 most masodik tipust sorozataink vizsgéalatéra, melyeket rovidség kedvéért nevezziink D-sorozatoknak.
Ezekt6] koveteljiikk meg azt, hogy ne legyen benniik egyetlen szamtani sornak harom egymasutani tagja sem. Mas
alakban e kovetelmény azt mondja ki, hogy az

(20) T +y =2z, Ty

egyenletnek ne legyen oly megoldasa, melyre az z, y, z szdmok mindegyike az adott D-sorozatba esik. Lehet-e talalni
egyaltaldn végtelen D-sorozatot? Itt mar nem olyan magatol értet6ds, mint az elébb, hogy ilyen sorozat létezik. Konnyt
azonban kimutatni, hogy pl. a

(21) 39, 3%, 32, ...
sorozat D-sorozat. Ez azt jelenti, hogy nem allhat fenn
(22) 3743V =23 x4y,

alaku egyenlet, ahol z, y, z nem-negativ egészek. Mert tegyiik fel, hogy (22) teljesiilne és ebbdl egy ellentmondéast fogunk
levezetni. Mindenesetre leoszthatunk 3-nak annyiadik hatvanyéval, amekkora az z, y, z szamok koziil a legkisebb; ami
altal egyenletiink

(23) 3U41=2.3
vagy
(24) 3“43Y =2

alakok egyikét veszi fel, ahol az elsG esetben

(25) u > 0, v >0,
és a masodik esetben

(26) u>wv>0.

A (24)—(26) egyenlet nyilvan nem oldhato meg, mert csak © = v = 0 esetben lehetséges. A (23) egyenletre vonatkozolag
u > 0 miatt a baloldal nagyobb 2-nél, tehat v > 0; de akkor a (23) egyenlet azért lehetetlen, mert a jobboldal oszthatd
3-mal, a baloldal pedig nem.

Végtelen D-sorozatok esetén a (21) alattinal joval stirtibb D-sorozatok is képezhetsk. Egy ilyen sorozatot nyeriink
mér akkor is, ha azokat az egész szadmokat vessziik, melyek elGallithatok

eo+e1-3+e3-32+.. . 4+e,-3"



alakban, gy, hogy az e; >szamjegyek< értéke 0 vagy 1. Itt nem fogunk foglalkozni sem annak bebizonyitasaval, hogy
e szamok egy D-sorozatot alkotnak, sem azzal, hogy e sorozat strtiségét megvizsgaljuk; csupan azt jegyezziik meg,
hogy e sorozat joval ritkdbb, mint az el6zé problémaban bizonyitas nélkiil meg, emlitett végtelen C-sorozat.

Milyen fels6 becslést lehet kimondani egy véges D-sorozat tagszaméara? Jeloljiik F'(n)-nel azon D-sorozatok maxi-
malis tagszamat. melyek minden egyes tagja legfeljebb n. Parhuzamban az eluzo vizsgalatokkal, kérdezziik, igaz-e itt
is, hogy

(27) F(2N) < N?
Mint latni fogjuk, ez igaz lesz, hacsak
(28) N > 8.

A tételt indukcioval fogjuk bizonyitani, éspedig az indukci6 egy szokatlan fajtajaval, melyet > n-r6l (n + 4)-re valo
kovetkeztetés<-nek nevezhetiink; a bizonyitas arra is j6 lesz, hogy belassuk, hogy az indukcié >elejénél< nem szabad
elhamarkodottan eljarnunk. A bizonyitashoz két egyszert megjegyzésre lesz sziikség. Legyen

(29) 1<gi1<g2<...<gr<n

egy D-sorozat; allitas, hogy az

(30) n+l—g.<n+l-g_1<...<n+1-g(<n),
ill.

(31) g—k<g—-k<...<g-—k (k<g1)

sorozatok maguk is D-sorozatok. Ha ez nem volna igaz, akkor volna a (30), ill. (31) sorozatnak harom olyan tagja, g;,
g;, g1 melyekre
m+1l—g)+n+1—g;)=2n+1-gq),
ill.
(9i = k) + (95 = k) = 2(q. — k).
De mindkett&bsl
gi + 95 = 2qi

kovetkezne, ami maéris ellentmond annak, hogy a (29) sorozat D-sorozat.

8
Mivel 8 elembdl 5-6t <5> = 56-féleképp valaszthatunk ki, kiprobalassal igazolhato, hogy

F(8) <4
Mivel az
1,2,4,5
sorozat D-sorozat, tehat
(32) F(8) = 4.
Azt allitjuk, hogy
(33) F(10) = 5.
Mindenesetre az
1,2,4,9, 10
sorozat nyilvan D-sorozat, azaz
F(10) > 5.

Ha F(10) < 6 volna, akkor tehéat volna oly 6 tagt D-sorozat, melynek tagja, 10-nél nem nagyobbak. Ha ezek kozott
a 9 és 10 mindketten nem szerepelnének akkor a sorozatnak 6t oly tagja volna, mely 8-nal nem nagyobb; ez azonban
ellentmond annak, hogy F(8) = 4. Tovabbi &llitas, hogy 1 és 2 is szerepelne e hattaga sorozatban. Ha u. i. nem
szerepelnének, akkor (30)-at alkalmazva, oly hattagu sorozathoz jutnank, melyben 9 és 10 és koziil legalabb az egyik
hidnyzik; azt azonban az el6bb mar lattuk, hogy ez nem lehetséges. Tehat a feltételezett hattagiu D-sorozatban az

1,2,9,10



szerepelnének. De ekkor maris nem szerepelhet a sorozatban a 3 (az 1, 2, 3 miatt) tovabba az 5 (1, 5, 9 miatt), azutan
a 6 (2, 6, 10 miatt) és vegiil 8 (8, 9, 10 miatt); igy, mint egyetlen lehetGség, marad az

1,2,4,7,9,10
sorozat, ami nyilvan nem D-sorozat, az 1, 4, 7 szdmok miatt és igy tényleg
F(10) = 5.
Tekintsiik F(12)-t .Ha F(12) > 7 volna, akkor az el6bbi gondolatmenet megismétlésével adodik, hogy
1,2, 11,12

sziikségkép a sorozat tagjai volnanak. De ekkor méar sorozatunkban nem szerepelhetne a 3 (1, 2, 3 miatt), a 6 (1, 6,
11 miatt), a 7 (2, 7, 12 miatt) és a 10 (10) 11, 12 miatt). Viszont ha a 4 nem lépne fel a sorozatban, akkor a sorozat
csupén az

1,2,5,8,9, 11, 12

sorozat lehetne, ami azonban 1, 5, 9 miatt nem D-sorozat. Hasonl6képpen a 9-nek a sorozatban fel kell 1épnie, mert

kiilonben sorozatunk csupan az
1,2,4,5,8, 11, 12

sorozat lehetne, ami megint nem D-sorozat 2, 5, 8 miatt. De ekkor a sorozat tartalmazza tehat az
1,2,4,9,11, 12

szamokat és, mint kiprobalassal rogton lathato, ezekhez nem lehet 12 alatt oly hetediket talalni, hogy ezek egy D-
sorozatot alkossanak. Azaz F'(12) < 6; mivel
1,2,4,9,11, 12

D-sorozat, tehat F'(12) > 6 és igy
(34) F(12) = 6.

Az volna varhato, hogy F(14) = 7. De az
1,2, 4, 5,10, 11, 13, 14

sorozat nyilvan D-sorozat; azaz F(14) > 8. Ha viszont F(14) > 9 volna, akkor mivel az ezt realizalé sorozatban
legfeljebb két elem lehetne nagyobb 12-nél, igy F(12) > 7 volna, ami elébbiek szerint nem igaz. Tehat

(35) F(14) =8,

azaz N = 7-re a (27) alatti egyenlStlenség nem &ll! Viszont a tovabbi esetek vizsgalata konnyebben lesz eszkozolhets
egy tovabbi egyszertd észrevétellel. Tekintsiik F(m + n)-et és legyen

1<g1<g2<...<GF(min) <Mm+n

egy ilyen D-sorozat. Vegyiik kiilon azokat a tagokat, melyeknek értéke legfeljebb m és azokat, melyek m-nél nagyobbak,
de m + n-nél nem nagyobbak. Az els6be tartozo elemek szama legfeljebb F'(m), mert kiilonben mar m alatt volna
a sorozatban a (20) egyenletnek egy megoldasa. A masodik kategoriaba tartozo elemek mindegyikébdl m-et levonva,
adodik egy olyan D-sorozat, melynek elemei nem nagyobbak, mint n, tehéat az e részbe esé elemek szama (30) alapjan
legfeljebb F'(n), azaz

(36) F(m+n) < F(m)+ F(n).

Ez a kivant egyszerid észrevétel. Ebbél

F(16)<F (8)+F (8) =8
(37) F(8) < F(10)+ F (8)=9

F(20) < F(12)+ F (8) =10

F(22) < F(12) + F(10) = 11

és most térhetiink csak ra az indukciora. Tegyiik fel, hogy m oly egész, melynek értéke legalabb 12 és tegyiik fel, hogy
a tétel igazolva van, ha

(38) 8<N<m



és legyen N = m. Ekkor (36)-bol
(39) F2m)<F@®)+F(2m—-8)=4+F(2m —38)

De m < 12 miatt
2m — 8> 16,

azaz az indukcids feltevés alkalmazhato F' (2m — 8)-ra, és igy
F (2m—8)<m —4.

Tehét (39)-bél
F@2m) <4+ (m—4) =m,
azaz a (27) alatti egyenlStlenség N = m-re is igazolva van.
Az F(m) értékei egy darabig explicit megadhatok. Igy

F (8) =4

F (9) =F(10) =5

F(11) =F(12) = 6
FO13) =7

F(14) =F(15) = F(16) = F(17) = F(18) = F(19) = F(20) = 8
F(21) = F(22) = F(23) =9

Ezek segitségével el6bbihez hasonlé modon kimutathatd, hogy tetszbleges kis pozitiv € mellett, hacsak N e-t6l fiiggGen
elég nagy, akkor
3
F(N) < (g +£) N.

Ennek bizonyitasat itt nem részletezziik. Igen valdszind — ellentétben az elgbbi feladattal — hogy minden végtelen
D-sorozat felsé stirtsége kisebb barmily kis pozitiv szamnél, de e sejtés mindmadig bebizonyitatlan

Az el6bbiekben lattuk egész szamok sorozatainak két tipusat. Mindketts targyalasdban felhasznélt modszerek
kiilonbozék voltak és az eredmények is. Mar ezek is sejtetik, hogy ilyen szamelméleti tulajdonsagokkal értelmezett
sorozatok vizsgalatara egységes modszer nem igen remélhetd, ezek vizsgalata mindig Gj nehézséggel jard, érdekes
feladat. Ha ezt sikeriilt ezen elGadéssal valamelyest is érzékeltetnem, akkor célomat elértem.

3E sejtést jabban bebizonyitotta C. Roth angol matematikus.



