A II. (dont6) forduldoban, amely &prilis 12-én folyt le, 90 iskola 186 tanuldja (79 gimn. 162 tan. — 11 ip. techn. 24
tan.) indult. Ot 6ra munkaidé allott rendelkezésre az alabbi harom feladat megoldasara:
1. Néhany adat a szovjet ipar termelésének emelkedésérdl (az 1940. évihez viszonyitva):

1940 1950 1951 1952

(1) Termelési eszkozok . . . . . 100 205 239 267
Fogyasztasi cikkek . .. .. 100 143
Egyiitt . . . . 100 173 202 224

fogyasztasi cikkek 1952. évi termelése hany szazaléka volt az 1950. évinek?

2. Egy 60°-0s sz0g egyik szaran elhelyezkeds A, ill. A; pontnak a szog csticsatol valo tavolsaga p, ill. 2¢; a méasik
szaron elhelyezkeds B, ill. By pontnak a csicsatol valo tavolsaga pedig ¢, ill. 2p. Az A; B; tavolsag felez6pontja C.
Bizonyitand6, hogy az ABC haromszog szabélyos.

3. Mi az utols6 értékes jegye az elsG szdz természetes szam szorzatanak?

A biralobizottsag aprilis 27-én a kovetkezs jelentést fogadta el:

»A Bizottsag 6rvendetes javulast lat a dont6 dolgozatai atlagos értékében és a feladatmegoldasok megszovege-
zésében; sajnalattal allapitja azonban meg, hogy egy kiilondsebb nehézséget nem rejté szazalékszamitasi feladat sok
versenyzonek okozott indokolatlanul nagy nehézséget. Igen sajnalatos az is, hogy a legjobb dolgozatokban is gyakori
a hibas osztas, s6t Osszeadas és kivonas is. Ezek a szamitasi hibak sok versenyzd eredményét rontottak lényegesen.
Ugyancsak sajnalatos a lanyok gyenge szereplése.

Mindharom feladatot lényegében megoldotta 16 versenyzs, tovabbi 17 versenyz6 dolgozata két feladat megoldasa
mellett mutat fel értékes probalkozast a harmadik feladat megoldasidban is, vagy a két feladat koziil valamelyiket
otletesen, vagy tobb tton targyalja. Ujabb 37 dolgozat tartalmazza két feladat lényegében j6 megoldasat.

Az els6 csoport dolgozatai koziil is kiemelkedik Kdantor Sdndor dolgozata, aki hibatlanul oldja meg mindharom
feladatot. A masodik feladatra harom kiilonb6z6 elemi megoldast ad, megemliti egy egyszertibb altalanositas lehets-
ségét és egy trigonometriai szamitéassal is igazolja az éllitast. A harmadik feladatot a tényezdk alkalmas, ha nem is a
legegyszertibb csoportositasaval oldja meg. A Bizottsag javasolja, hagy az I. dijat Kdntor Sindor-nak itéljék oda.

A tovabbi 15 dolgozat kozott nem tul nagyok az értékbeli kiilonbségek, mégis elvalik a tobbitsl harom dolgozat.
Ezek szerz6i Suranyi Péter, Szildrd Miklos és Tomor Benedek. Surdnyi hibatlanul oldja meg mindharom feladatot,
bar a masodikra csak szamitason alapulé megoldast ad, viszont ramutat a Kéantor altat is felvetett altalanositasi
lehet6ségre. A harmadik feladatot megoldja a tényezdk csoportositdsaval és a szorzat torzstényezékre bontasaval is.
Szilard a masodik feladatra révid, vildgosan fogalmazott szellemes elemi megoldast ad. Lényegében jol oldja meg a
masik két feladatot is, de mindkettSben kisebb szdmolési hibat vét. A harmadik feladatban torzstényezSkre bontés utan
ligyesen csoportositja a tényezéket. Tomor Szilardéhoz hasonlé szellemes elemi megoldast talal a masodik feladatra, a
harmadik feladatot is jol oldja meg torzstényezkre bontassal, az elsGben folosleges szamitasokba bocsatkozik, amikben
hibaz is.

A Bizottsag javasolja, hogy a mésodik dijat Surdnyi Péter, Szilird Miklos és Tomor Benedek kozt osszak meg.
Az els6 csoportba tartozd tovabbi 12 dolgozat szerzsit elsé dicséretbe, a mésodik csoport 17 dolgozatanak szerzgit
masodik dicséretre, a harmadik csoport 37 dolgozatanak szerz&it pedig harmadik dicséretre javasolja a Bizottsag«.

A K. M. a birélobizottsag javaslata alapjan a kovetkezs dontést hozta:

1. dij (oklevél és 1000 Ft pénzjutalom):

KANTOR SANDOR (Debrecen, Ref. Koll. g. IV. o. t.).

2. dij (oklevél és 500 Ft pénzjutalom):

SURANYI PETER (Bp. VI., Kolcsey Ferenc g. IV. o. t.);

SzILARD MIKLOS (Balassagyarmat, Balassa Balint g. IV. o. t.);

ToMOR BENEDEK (Gydr, Révai Miklos g. III. o. t.).

1. dicséretben és nagyobb kényvjulalomban részesiilt:

Balatoni Ferenc (Bp. IIL., Arpad g. III. o. t.),
Beretvds Tamds (Bp. XIIIL., Berzsenyi g. IV. o. t.),
Grdtzer Gyorgy (Bp. VL., Kolcsey g. IIL. o. t.),

Jokai Zoltan (Bp. VIIL, 7. sz. gépip. techn. IV. o. t.),
Keresztély Sandor (Miskolc, Foldes Ferenc g. IV. o. t.),
Kowvdcs Laszlo (Debrecen, Ref. g. IIL. o. t.),

Kro6 Norbert (Bp., IX., Fay g. IV. o. t.),

Schmidt Eligius (Bp. 1., Fiirst Sandor g. IIL. o. t.),
Siklosi Péter (Sopron, Széchenyi g. III. o. t.),

Vigassy Jozsef (Bp. L., Petéfi g. IIL. o. t.),
Zawadowski Alfréd (Bp. L., Petsfi g. I11. o. t.),

Zobor Ervin (Nagykanizsa, Iranyi Daniel g. IV. o. t.).

II. dicséretet és konvjutalmat nyert:



Banki Gyorgy (Bp., XI., Jozsef Attila g. IV. o. t.), Csdki Endre (Gy6r, Révai Miklos g. IV. o. t.), Démdlki Bdlint
(Bp., XXL., Jedlik Anyos g. IV. o. t.), Frajka Zoltin (Karcag, Gabor Aron g. IV. o. t.), Kardos Péter (Szolnok, 16.
sz. gépipari techn. IIL. o. t.), Németh Lehel (Jaszberény, Mikszath g. III. o. t.), Papp Zoltdn (Sarospatak, Rakoczi g.
III. o. t.), Reichlin-M. Viktor (Bp., V., Piarista g. IIL. o. t.), Rédly Elemér (Pannonhalma, Bencés g. IV. o. t.), Rippel
Géza (Bp., VIIL., Vorosmarty g. II1. o. t.), Rockenbauer Magda (Bp., X., I. Laszlo g. IV. o. t.), Sélley Gdbor (Bp., X.,
I. Laszlo g. I11. o. t.), Sdti Ferenc (Szeged, 5. sz. vegyip. techn. IV. o. t.), Szabé Ddniel (Esztergom, I. Istvan g. IV. o.
t.), Szabo Jozsef (Szolnok, Beloiannisz g. IV. o. t.), Tilesch Ferenc (Esztergom, I. Istvan g. IV. o. t.), Zddor Pdl (Bp.,
VL., Kolcsey g. IV. o t.).

III. dicséretben és konyvjutalomban részesiilt:

Alezander Gabor (Bp., XIV., L. Istvan g. III. o. t.), Babos Kdroly (Székesfehérvar, Jozsef Attila g. III. o. t.), Bagi
Andrds (Bp., IX., Apaczai Csere Janos g. III. o. t.), Bdrsony Andrds (Nagykanizsa, Iranyi Daniel g. IV. o. t.), Bddds
Péter (Székesfehérvar, Jouzsef Attila g. IIL. o. t.), Burger Péter (Bp., VIL., Madach g. IIL. o. t.), Csanddy Mihdly
(Esztergom, I. Istvan g. IIL. o. t.), Csonka Pdl (Bp., XI., Jozsef Attila g.), Desed Zoltan (Bp., X., I. Laszlo g. III. o.
t.), Dinnyés Jozsef (Szeged, 17. sz, gépipari techn. IV. o. t.), Ehrenfeld Jdinos (Bp., VIIL., 3. sz. gépip. techn. III. o.
t.), Erdélyi Miklos (Oleg Kosevoj Osztondijas isk.), Fuhrmann Rébert (Bp., VIIL., Fazekas g. IV. o. t.), Gadl Istvin
(Csorna, Latinka Sandor g. III. o. t.), Gyapjas Ferenc (Bp., VIIL., Széchenyi g. IV. o. t.), Habermayer Istvin (Bp.,
VIIL., 7. sz. gépipari techn. III. o. t.), Hettyei Gdbor (Oroshaza, Tancsics g. IV. o. t.), Horvdth Jend (Celldomolk,
Gabor Aron g. IV. o. t.), Huszdr Kdroly (Bp. IL., Rakéczi g. IIL. o. t.), Jambor Imre (Zalaegerszeg, Zrinyi Miklos g.
III. o. t.), Klafszky Emil (Gy6r, Révai g. IV. o. t.), Krén Emil (Bp., V., L sz. textilip. techn. IV. o. t.), Leitold Ferenc
(Gyor, Révai g. IV. o. t.), Magyary-Kossa Miklés (Esztergom, 1. Istvan g. IV. o. t.), Marik Miklés (Bp., L., Fiirst
Sandor g. IIL. o. t.), Marti Sindor (Szeged, Radnéti g. IV. o. t.), Molndr Istvin (Debrecen, Ref. g. IIL. o. t.), Pergel
Jozsef (Bp., XIX., Landler Jend g. IV. o. t.), Polgdr Ivin (Szeged, 5. sz. vegyipari techn. IV. o. t.), Radda Gydrgy
(Pannonhalma, Bencés g. III. o. t.), Rdcz Mdrton (Bp., II., Rakoczi g. I11. o. t.), Rozsondai Béla (Sopron, Széchenyi
g. IV. o. t.), Szdz Kdlmdn (Veszprém, Lovassy Laszlo g. IV. o. t.), Szildrd Katalin (Bp., XIIL., Berzsenyi g. IV. o. t.),
Telkes Zoltdn (Aszod, Pet6fi g. IV. o. t.), Theisz Péter (Kaposvar, Tancsics g. IV. o. t.), Venetidner Pdl (Bp., VL.,
Kolcesey g. IV. o. t.).

Ezek szerint tehat 46 iskola 70 tanul6ja (40 gimn. 62 tan.— 6. i. techn. 8 tan.) részesiilt kitiintetésben. Orommel
allapitjuk meg, hogy a helyezést elért 70 tanuld kizil 52-en (74%) voltak lapunk feladatmegolddi. (Részletes beszamolo
— sokféle szempontbol — a » Koznevelés« junius 1-én megjelent 11. szaiméaban, a 267-8. oldalon talalhato.)

Alabb kozoljik a II. fordulo feladatainak megoldésat:

1. feladat.

A feladat altalaban indokolatlanul nagy nehézséget okozott a versenyzGknek. A szamolédsi hibakra a jelentés is
ramutatott, de ezen tilmenden, ahhoz képest, hogy az utolso évfolyamok legjobb didkjairdl volt szo, tulsdgosan sokan
voltak; akik még jo esetben a két termelés szdmtani kézepébdl szamoltak a hidnyz6 adatokat, vagy ennél is hibasabban
szamoltak, ha egyaltalan megprobélkoztak ezzel a feladattal, amit kiilonosebb fejtorés nélkiil kellett volna tudniok
megoldani.

Megoldas: Viszonyitsunk mindent a fogyasztasi cikkek 1940. évi termeléséhez. Ha ennek p-szerese volt az eszk6z6k
ugyanazon évi termelése, akkor p a kovetkezSképpen szamithato ki az 1951. évi adatokbol. Az alapul vett értékeknek az
1951. évi fogyasztasi cikktermelés, adataink szerint, 143%-a, a termel6 eszkoz termelés pedig p-239%-a. Az Gssztermelés
1940-ben a fogyasztasi cikk-termelés 1 + p-szerese, igy az 1951. évi Ossztermelés (1 + p) 202%-a, tehat

59
143 +239p = (1 + p) 202, ahonnan p = 37
Ha a fogyasztési cikkek termelése az 1940. évinek 1950-ben x%-a, 1952-ben pedig y%-a, akkor a meghatarozando
mennyiség 1002 Az el6bbi mintajara kiilon-kiilon is meghatarozhato x és y:
x

z +205p = (14 p)173, z =173 — 32p;
Y+ 267p = (1 + p)224, y = 224 — 43p.

Innen
224-37—-43-59 575100

173-37—-32-59 4513

A fogyasztasi cikkek termelése tehat a Szovjetunioban 1950-t61 1952-ig a 127%-ara nétt. (A tizedesjegy megadésa
nem birna értelemmel, mert a kiindulasi értékek is csak egész %-okban vannak megadva, s igy az eredmény tizedesjegyei
mar nem megbizhatok, legfeljebb kerekités szempontjabol lehet hasznos az elsd.)

2. feladat.

1002 = 100 — 1274
X

Ez okozta a legkevesebb nehézséget, bar sokan agyuval 16ttek verébre, amikor trigonometriai és koordinatas sza-
mitasokat hasznaltak ennek a tisztan I. osztalyos anyagismerettel is megoldhaté feladatnak megoldasahoz. Itt csak



néhanyat mutatunk be a szamos elemi megoldas koziil. Jeloljiik a szog csicsat o-val és tegyiik fel mindig, hogy g < p.
Ezt szimmetria okokbol megtehetjiik az altalanossag csorbitasa nélkiil. B tehat mindig O és B; kozt van.

I. megoldas: Az AOBA és B1OA;a hasonld, mert O-nal fekvs szogiik kozos, az ezt kdzrezard oldalak pedig az
utobbi haromszogben kétszer akkorak, mint az el6bbiben. Bocsassunk méasrészt A;-bdl merélegest az OB szarra. Mivel

1
az O-nal 1évs szog 60°, igy e merdleges talppontja O-t6l —OA; = ¢ tavolsagra van, vagyis B-vel azonos. Bocsassunk

C-bdl is merdlegest OB-re ennek talppontja legyen D. Mivel CD az A; B; Ba kbzépvonala, azért BD = DBy, vagyis
a BCBja egyenlGszara. Ebbdl és a fenti hasonlosagbol adodik, hogy az 1. dbran egyforman jelzett szogek egyenldk.
Mivel az A;-nél és Bi-nél megjeldlt szogek Osszege az O-nél 1évs 60°-o0s szoget 180°-ra egésziti ki, azért 60°-osnak kell
lennie az ABC'<-nek is.

2. dbra

Ugyanugy lathato, hogy BAC< = 60°, ha p < 2q, ha azonban 2¢ < p, akkor az A-nal megjeldlt szog (2. dbra) az
A10Bia A;-nél 1év6 kiils6 szogével egyenls. Viszont ez esetben az egyives és kétives szog kiilonbsége adja ki az O-nél
1év 60°-ot s igy egyszersmind BAC< = 60°. Az ABCa-nek tehat minden esetben A-nal és B-nél 60°-0s szOge van.
Igy harmadik szoge is 60°-0s. tehat a haromszog szabalyos.

II. megoldas: Az el6z6 megoldasban lattuk, hogy A1 B 1 OB;. Hasonléan kovetkezik, hogy BiA L OA. Igy
A és B az A1 B folotti Thales koron vannak, melynek kézéppontja C, tehat AC = BC (3. abra). Az ACB< az
AA; B< = OA; B<-hoz, mint keriileti szoghoz, tartozo kozépponti szog. Mivel az el6bbi szdg az O-nal 16v6 60°-os szog
potszoge, azaz 30°, azért a hozzatartozo kozépponti szog 60°-0s, tehat az egyenls szara ABCA egyik szoge 60°, s igy
a haromszog szabalyos.

Figyeljiik meg, hogy a bizonyitas fiiggetlen p és ¢ nagysag viszonyatdl. Ez allni fog a késébbi megoldasokra is.

3. dbra 4. dbra

II1. megoldas: Jeloljiik OA; ill. OB; felez6pontjat As-vel ill. Bo-vel. Megmutatjuk, hogy az ABCa minden oldala
egyenls az As By tavolsaggal (4. dbra).

OAy = q= 0B és OBy = p = OA, tehat OAy;Ba és OABya szabélyosak. Igy AA; BBs egyenl6szart trapéz, tehat
atloi egyenlsk: AB = Az Bs.

EgyenlGszaru trapéz az A; BB2C négyszog is, mert AoC' || OBy mint az A;OBia kézépvonala; BoC' e haromszog
egy maésik kozépvonala, tehat BoC' = %OAl = ¢ = AyB. Igy ezen trapéz atloi is egyenlsk: BC' = Ay Bs.

Az AA3B>C négyszogrol mar tudjuk, hogy trapéz, mert BoC kozépvonal. Az OA,C By paralelogrammébol és
OAB; szabalyos haromszoghdl AsC' = OBy = ABs, tehat a trapéz atloi egyenldk, igy a trapéz egyenls szaru, vagyis
AC = A3 By. Az ABC haromszog tehat szabéalyos.

IV. megoldas: Ha p = ¢, a kérdéses pontokat jeloljik A°, Ay, B, B7, C°-val (5. dbra).



Ez esetben az A° BC° haromszoget az OA; By szabalyos haromszog oldalkzéppontjai alkotjak, tehat szintén sza-
balyos. Noveljik most meg OA°-t, akkor A° valamilyen A helyzetbe keril, B egy olyan Bj-be, melyre B{B; =
2A°A, C pedig az OB-vel parhuzamos A°C° egyenes meghosszabbitasan mozdul el és olyan C helyzetbe jut, melyre
c°C = %BfBl = A°A, mert a baloldali tavolsag, az A; BY B1/\ kdzépvonala. Forgassuk az AA°B/A-et B koriil az
orajarasaval megegyez6 irdanyba 60°-kal. Ekkor A° atmegy C°-ba A°A irdnya parhuzamossa valik OBj-ével s igy az
éppen megallapitott tavolsagegyenlGségek folytan A éppen C-re keriil. AB és CB tehat 60°-os elforgatassal egymasba
vihets, amibgl kovetkezik, hogy az ABC haromszog szabalyos.

Egyszeriibb bizonyitdshoz jutunk, ha az egymasba forgatott haromszogekhez hozzacsatoljuk az egybevago OA° B
ill. A°BC° egybevago haromszogeket (Ez annak felel meg, hogy az A pontot nem az A° helyzetb6l, hanem az O
pontbol elindulva mozditjuk el a végss helyzetébe.)

1
V. megoldas: Legyen OA; felezépontja D (6. abra). Ekkor DC az A1O0B1 A kozépvonala, igy DC = §OB1 =0A

1
és DC || OBy. Masrészt OD = §OA1 = g = OB, tehat CDB< = DBO< = 60°. Forgassuk a BC'D haromszbget B

koriil az ora jarasaval ellenkezd iranyba 60°-kal. Ekkor D éppen O-ba keriil, C' pedig a BO-val 60°-ot bezar6 egye-
nesre, tehat OA;-re, éppen az A pontba. Eszerint BC' 60°-os elforgatéssal BA-ba megy at, tehat az ABC haromszog
szabéalyos.

6. dbra 7. dabra

Altaldnositdsok: A tétel tobbféleképpen altalanosithato. L. pl. a jelen szamban kittzott 147. sz. gyakorlatot. Egy
masik altalanositas a kovetkez6: Legyen O A1 Bs és A2 B0 két szabdlyos haromszdg, melyek O csucspontja egybeesik €s
a megadott két koriljdrds egyezd iranyi, akkor az OAg, BoO ill. A1 By tdvolsdagok A, B ill. C felezépontjai szabdlyos
haromszoget alkotnak. (Versenytételiink ennek az altalanositott feladatnak azon specialis esete, amelyben az O csicshol
kiindulé oldalak is egymaésra keriilnek, amikor az A; és Bs csucsokat emliteniink sem kell.)

Ezen allitds éppenigy bizonyithat6, mint az eredeti verseny feladat. Vegyiik pl. az V. megoldas mintajara az OA;
szakasz D felez6pontjat (7. abra), akkor a BCD/A-et 60°-kal elforgatva a D pont O-ba a DC szakasz pedig OA-ra
kertil, tehat BC 60°-os elforgatassal atviheté BA-ba, s igy az ABC haromszog szabélyos.

Az 4llités igy minden esetre elég koriilményesen hangzik, ezzel szemben messzemenden altalanosithaté. Nem lénye-
ges benne sem a haromszogek szabélyossaga, csak a hasonlésaguk, sem a kozos csicspont, és a felezépont is massal
potolhato. Igy pl. igaz az 554. sz. feladatban bizonyitasra kittizott tétel.

3. feladat.

Itt az egyetlen nehézséget az 5H-tel oszthatd tényezk okozzak, amelyek alkalmas parral szorozva 0-végz&dést szamot
adnak. Ha a szorzatot torzstényezGkre bontjuk, akkor ez a nehézség nem meriil fel.

I. megoldas: Az els6 100 szam kozt 50 paros van, ezek koziil 25 még 4-gyel is, azok koziil 12 még 8-cal is 6 még
16-tal is, 3 meég 32-vel is és 1 (maga a 64) 64-gyel is oszthat6. Igy a szorzat 2-nek az (50 4+ 25+ 12+ 6+ 3 + 1 =)97-ik
hatvanyaval oszthaté. Hasonléan meghatarozhatjuk a tobbi térzsszam kitevgjét is és kapjuk, hogy 1-2-3-...-99-100 =
287.348. 524 .716.1119.137.175.19°.23%.293.313.372.412.43%.47%.53-59-61-67-71-73-79-83-89-97. Itt 5 hatvanyat
a 2 ugyanannyiadik hatvanyéaval parositva 1024t kapunk, amivel szorozva az utols6 jegy nem valtozik, ezt a tényezét



tehat elhagyhatjuk. A tovabbi tényezSknek csak az utolsd szamjegyével szorozva kapunk a szorzatban egyeseket, igy
a tizeseket az egyes tényezGkbdl szintén elhagyhatjuk és egészen elhagyhatjuk az 1-re végzods tényezdket. A kérdéses
szorzatnak tehat ugyanaz az utolsé értékes jegye, mint a kdvetkezs szorzaté:

273.348 . 716 .37 .75.95.34.93.72.32.72.3.9.7.3.9.3.9.7=
= 973386 . 727 — 1618.9.8121 . 32 (492)° . 73,

6-ra végz6ds szdm minden hatvanya is 6-ra végzédik. Ha pedig paros szamot 6-tal szorzunk, akkor az utolsé jegy nem
valtozik meg. Igy az els6 két tényezd szorzatanak utolso jegye 2. A harmadik tényez6 elhagyhato és az 6todik is, mert
492 is 1-re végzédik. 73 utolsé jegye 3 s igy az els6 100 természetes szam szorzata ugyanarra a jegyre végzddik, mint
2-9- 3, vagyis 4-re.

Nyilvanvalo; hogy itt csak a 2 és 5 torzstényez6k szerepe volt lényeges, az is csak addig, mig levalasztottuk 10
legmagasabb hatvanyat, amivel a szorzat oszthatd, azutan mar egy egyes tényezék prim volta nem volt 1ényeges, hiszen
egyeseket a 9, Osszetett szammal helyettesitettiik. Igy a torzstényezds felbontas folosleges segédeszkoznek latszik és
valoban mell6zhet6 is, mint azt az aldbbi II. megoldas mutatja.

II. megoldas: Valasszuk kiilon azon tényezSket, amelyek utolsé értékes jegye 2 vagy 5 (tehat a 20-at és 50-et
is). 20 - 50 = 1000 nem befolyasolja a kérdéses szorzat utolsé jegyét, tgy szintén a kivalasztott paros tényezSkbol
levalasztva a 2 tényezét, a paratlanokbol az 5-6t és ezeket Osszeszorozva a keletkezd 10-hatvany sem. A kivalasztott
tényezGk szorzata tehat

2:12-22-...-82-92-5-15-25-...-75-85-95-20-50 =
=1-6-11-...-36-41-46-1-3-5-...-15-17-19-10"'3.

Visszamaradt tehat két 5-re végz&ds tényezs, az 5 és 15. Szorozzuk ezeket Ossze a 36-tal:
5-15-36=5-5-3-9-4=2700

A tobbi kivalasztott tényezdk kozil az 1-gyel végz6dsk elhagyhatok, a 6 végiek szorzata is 6-tal végzédik. A
tobbjegytieknek elég az utolsé értékes jegyét venni, igy a kivalasztott tényezGk szorzata ugyanazzal a jeggyel végzddik,
amivel a

7-6(1-3-7-9)°

szorzat és mivel 3 - 7 utolso jegye 1 és ezzel végzadik 92 is, 7 - 6 pedig 2-vel végzddik, igy e szorzat utolso jegye 2.

A tobbi tényezdk koziil elhagyhatjuk azokat, amelyeknek 1 az utolséd értékes jegye. Ezutan valasszuk kiilon a O-ra
végz6ds tényezdket. A tobbi tényezst hatosaval csoportositva 6sszesen 11 olyan csoportot kapunk, melyek mindegyi-
kében egy-egy 3-ra, 4-re, 6-ra, 7-re, 8-ra és 9-re végz6ds tényezS van, tehat az els6 100 természetes szadm szorzata
ugyanarra a jegyre végzddik, mint amire a

2.(3-4-6-7-8-9)"

A zéarojelben 16v6 szorzat utolso jegye 8, 8%-é 6 s igy 85-¢ is, viszont paros szamot 6-tal szorozva az utolsé jegy nem
valtozik meg igy a keresett szamjegy megegyezik 2 - 83 utolso jegyével. 8% utolso jegye 2, tehat az elsé 100 természetes
szam szorzatanak utolsé értékes jegye 4.



