Az ABC haromszognek AB = c oldalan jeldljiik ki az (A, B), (C1, Co) harmonikus pontparokat gy, hogy AC :
—BCy = AC: : BCy = ko : ki1, ahol kg és k1 megadott pozitiv szamok.
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Huizzuk meg ezutédn a CC; és C'Cs egyeneseket; ezen egyenesek hajlasszogével megegyezs o = C1CCo< szbgét meg
tudjuk allapitani a haromszog adataibol és a ko, k1 ardnyszamokbol. Itt megjegyezziik, hogy C1 az A és B kozé, Co
pedig B-t6l jobbra esik, ha ko > k1, ellenkezs esetben Co pont A-t6l balra keriil.

A haromszog csucspontjait derékszogi koordinataival oldjuk meg: A(x1, y1), B(xa, y2), C(xs, ys3); ez alapon
konnyen felirhaté a C7 és Cs pontok két koordinataja:

o (kﬂz +kizr koya + kl?/) o (szﬂz —kiz1  koys — kl?Jl)
"\Thatk ) ketk ) ks —k 0 ka—k )
A két egyenes hajlasszogének tangense kiszamithato CCy és CCs egyenesek iranytényezsibol.
A CC1 egyenes iranytényezsje
my = (kzy2 +kiy 3) _ (kzwz +kix x3> _ kalya —y3) + ka(ys — y3)
k2—|—k1 ' k2—|—k1 kQ(IQ —Ig) —I—kl(fbl —Ig)'

Hasonléan a C'Cy egyenes iranytényezGje

ka(ya —y3) — k1(y1 — y3)
ko(zo — x3) — k(@1 — x3)

meo =

Mar most ismeretes, hogy

Ily médon némi egyszertsités utan

_ [ka(x2 —x3) + ki (@1 — @3)][k2(y2 — y3) — k1(y1 — y3)] — [ka2(z2 — 23) — k1 (w1 — 23)][k2(y2 — y3) + k1 (y1 — y3)]
k3 (xo — x3)% 4 k3 (y2 — y3)? — kT (21 — 3)% — ki (y1 — y3)?

ssszefiiggest nyerjiik. Ha a miveleteket elvégezziik és figyelembe vessziik, hogy a2 = BO- = (25 — 23)% + (y2 — y3)2,
hasonléképen b2 = AC" = (z1 — x3)* + (y1 — y3)?, akkor a kovetkezs egyszertibb alakot irhatjuk:

too 2k1ka[(71 — 23)(y2 — y3) — (z2 — x3)(y1 — y3)]
69 = k3a2 — k302 ’

illetGleg
foo 2k1k2[z1(y2 — y3) + 22(ys — y1) + x3(y1 — y2)]
8% K302 — k2D

Amde ismeretes a haromszog teriiletére vonatkozolag, hogy
2t = z1(y2 — ys3) + 22(ys — y1) + @3(y1 — v2),

igy azutan
4k kot

t = -5 5.
8Y = ka2 — 12
Vegyiink most szemiigyre néhany specialis esetet:
1. CC legyen a haromszog szogfelezdje; ekkor
AC: : BC1 =b:a=ky: ky vagyis kaa = k1b,
és igy

4k kot
= 12 — 0, tehat ¢ = 90°.

tgp
Ezen eredmény a szogfelezénél jol ismert tulajdonsag, hogy t. i. a belss és kiils6 szogfelezs merdleges egymasra.
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2. Ha CCy a haromszog oldalfelezGje, akkor k1 = ko, és a hajlasszogre tg o = PR képletet nyerjiik.
a2 —

Ha a haromszog még egyenlGszara, vagyis a = b, akkor az oldalfelezd egyuttal szogfelez6 is, és tgp = 0= 00

eredmény értelmében ¢ = 90°, amit méar a fenti 1) esetnél is lattunk.
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3. CC1 legyen a haromszog magassiga, vagyis CC; = h; ekkor AC; : BCy = hcota : hcotf = ko : ki; innen

k1 cotar

ko — L
2 cot 3

(‘I

; ennek helyettesitése utan
_ 4tcotga - cotg 8
~ a2cotg?a — b2cotg?’

tgp
Ha ezen esetet derékszogl haromszog atfogojara alkalmazzuk, vagyis v = 90°, a+ 8 = 90° kikotés folytan a = b-cotg 3
és b = a - cotg o helyettesitéseket végziink, akkor a hajlasszogre nézve
4
tg QD - b2 _ 042
A 2. és 3. eset egybevetésébdl kitetszik, hogy a derékszogl haromszogben az atfogd oldalfelezsjéhez

4t
g1 = 513

szerint akkora hajlasszog tartozik, mint a magassaghoz, amelyre nézve
4t
P2 = 15—

Az ellenkezs elGjel azt jelenti, hogy e két egyenls szog (p1 = @2) ellentétes oldalakon jelentkezik. (T. i. ha a > b,

akkor a magassag talppontjara nézve (ke < kp!).
Tihanyi Miklos

Esztergom, 1937.

'Ha abrank szerinti C1 az atfogé felezGpontja, akkor a BCCiA egyenl8szart haromszdg (CC’l = BC1 = T) BC alapjan fekvg
szogek egyenlsk, (= ). Minthogy CCs || AB, a BCCa2< = (3, tehat ¢ = 2. Valoban

2tg g _2b_(1 b2)_ 2ab A4t
l—tgzﬁ_ a a2) T a2 —1p2 a2 —p2’

Allitsunk mar most CC1-re merslegest. Akkor ez az AB-t C2 pontban metszi gy, hogy, ha C1 a C-bél vont magassag talppontja,
AC1 : BC| = ACY : BCS.

tg26 =

Ugyanis
AC] b cosa
ACT =b , BCY = ; L_— 2. 2 — 28
1 cos o 1 =acosf BC 2 cosp g°B
Tovabba
1—
Ac, =iy — A= 9 ga= & c_clocsh
cos 23 2cosf8 2 2 cos2f
1 2
BChL = C1C, + BC) = —S— c_¢ 1tcos28
2cosB 2 2 cos 23
Eszerint

AC)  1—cos28  2sin’*B 25

BC) ~ 1+cos28 2cos?f
Minthogy CC45 L CCy és C1CC1< = 90° — 28, azért C'CCH<t = 2. Més szoval: C A felezi a C1CCY szdget.




