I. A feladat tételeit el6nyosen alkalmazhatjuk a szamok oszthatosadgénak megitélésénél. A ¢) tételébdl azonnal
lathato, hogy az M = 10A + a szam akkor oszthatd a 10\ — 1 szammal, vagy ennek egyik tényezGjével, ha A + A\a
oszthato vele. Az M szamnak a 10\ — 1 szdmmal val6 oszthatosagat tehat ugy probaljuk meg, hogy az M szam egyesét
elvagjuk és ennek \-szorosat a megmaradt szdmhoz adjuk. Ezt az eljarast az 4j szdmon is végrehajtjuk annyiszor,
amig kétjegyd vagy egyjegyd szdmra nem jutunk, melyrél azonnal lathatd, oszthato-e vagy nem 10\ — 1-gyel.

1. PI. A = 1 esetében kapjuk, hogy 9-cel, vagy 3-mal oszthat6é valamely szam, ha egyesét elvigva a megmaradt
szamhoz adjuk és az igy nyert szam oszthato 9-cel vagy 3-mal. Pl. 342 oszthat6-e 9-cel? Igen mert
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oszthato 9-cel. Ez az oszthatosagi szabaly ugy is fogalmazhato, hogy valamely szam oszthato 9-cel, vagy 3-mal, ha a
szamjegyek Gsszege oszthato vele.

2. P1. Ha A = 2, akkor kapjuk, hogy 19-cel oszthaté valamely egész szam, ha a kérdéses szam egyesének kétszeresét
a tobbihez adva 19-cel oszthat6é szamot kapunk. PL. 703 oszthato-e 19-cel?
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Tehat 703 oszthatod 19-cel.

Hasonldoképp kapjuk a A = 3, 4, 5 ... esetében a 29-cel, 39-cel, 49-cel . . . val6 oszthatosagot. Mivel 13 a 39 osztdja,
tehat a 13-mal val6 oszthatosagot tgy probaljuk, hogy a szdm egyesének négyszeresét hozzdadjuk a megmaradthoz.

IT. Az elébbihez hasonléan mondhatjuk, hogy az M egész szam akkor oszthatoé a 10p + 1 szdmmal, vagy ennek
valamely osztéjaval, ha az M-ben az egyest elvigva ennek pu-szorosét levonjuk a megmarad szambol és ez oszthatd
10p + 1-gyel.

3. PL. i =1 esetét véve mondhatjuk, hogy a 11-gyel val6 oszthatosagot ugy probéljuk meg, hogy az egyest levonjuk
a tobbi szambol.

Pl. 1529 oszthato-e 11-gyel?
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Tehat 1529 oszthato 11-gyel.

4. Pl. u = 2 esetében kapjuk, hogy 21-gyel, vagy mivel 7 ennek tényezGje, a 7-tel valo oszthatésag probaja, hogy a
szam egyesének kétszeresét levonjuk a megmaradt szambol.

Pl. 2051 oszthato-e 7-tel?
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Mivel 14 a 7 tobbszorose, tehat 2051 is oszthatd 7-tel.
w=3, 4, 5, ...esetét véve kapjuk a 31, 41, 51 ... szamokkal valé oszthatosdg szabalyat. Mivel 17 az 51 osztdja,
tehéat a 17-tel valo oszthatdsdgot ugy vizsgaljuk, hogy a szam egyesének 6tszorosét levonjuk a megmaradt szambol.
III. A feladat tétele altalanosithato. Az M = 100B + b akkor oszthato (100v — 1)-gyel, ha

B+vb
oszthato vele. A 1000 + 1-gyel pedig akkor oszthat6é az M, ha

B — ob.
Irhato ugyanis

M =100(B + vb) — b(100v — 1)
M = 100(B — ob) + (1000 + 1).
Az M = 100B + b esetében b jelenti az M két utolsod szamjegyébdl allo szamot, B pedig ezek elvagasaval nyert szamot.

Ez alapon mondhatjuk, hogy a (100v — 1)-gyel vagy ennek tényezGjével valo oszthatdsagot agy probaljuk, hogy a
szam két utols6 szadmjegyébdl all6 szam v-szeresét hozzdadjuk a megmaradt szdmhoz.



Keressiik pl. 63879 oszthato-e 199-cel?
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Tehat oszthato.

Hasonldéképp kapjuk, hogy 100p + 1-gyel vagy ennek tényezGjével oszthaté valamely egész szam, ha két utolso
szamjegyébdl allo szam p-szorosat kivonjuk a tobbibdl és az igy nyert kiilonbség oszthato 1000 + 1-gyel.

Tovabb altalanosithatjuk a szabélyt az 10000 — 1 és 10007 + 1 szamokkal val6 oszthatosagra és ekkor a vizsgélando
szam harom utols6 szamjegyét kell elvagni.
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