IV. Pusztan korzével keresztiilvihetd szerkesztések.

Pusztan korzével kozvetleniil csak a 4. és 7. alapszerkesztés végezhet el, mig az 5. és 6. csak akkor, ha az egyeneseket
megrajzolva adtak meg. Feladatunk tehat, hogy kimutassuk, hogy az 1., 2., 3., 5. és 6. alapfeladatok mindenkor
visszavezethetdk a 4. és 7.-re.

3. és 6. alapfeladat: Adva van a p egyenesnek két pontja A és B; keressiik ezen egyenes és valamely kor metszés-
pontjait.

Megoldas: Ha a kor kozéppontja M, akkor az AM, illetGleg BM sugarakkal A, illetleg B koriil vont korivek
messék egymést M’-ben. Az M’ koriil az M kor sugaraval rajzolt kor az M kor tiikdrképe és igy e két kor X és Y
metszéspontjai rajta vannak az A és B egyenesen is.
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Az X és Y tehat az M kor és az AB egyenes metszéspontjai.

5. alapfeladat. Az A és B pontjaival megadott egyenesre vigyik fel A-tol a megadott C' D tdvolsdgot.
Megoldas: A megadott CD tavolsagot korzényilasba vessziik és vele A koriil kort rajzolunk. Ha e kort az AD
egyenes (3. és 4.) az X és Y pontokban metszi, akkor:

AX =AY =CD.

1. segédszerkesztés. Adott AB egyenessel adott P ponton dt pdrhuzamos vonandd.

Megoldds: Ha a PA sugarral B koriil és az AB sugarral P koriil rajzolt korivek egymast Q-ban metszik, akkor a
P, @ pontok meghatarozzak a keresett parhuzamost.

2. segédszerkesztés. Adott AB tdvolsdgot kétszerezziink meg ugyanazon egyenesen, ha a tdvolsignak csak a végpontjai
ismeretesek.

Megoldas: B koril a BA sugarral kort vonunk, melynek keriiletére A-t6l szamitva haromszor ravissziik a BA
sugarat; az utolsé osztéasi pontot C-vel jelolve:

AC =2-AB.
Eme eljaras tobbszori alkalmazasaval megszerkeszthets olyan N pont, — n egész szamot jelentvén— hogy
AN =n-AB.

4. segédszerkesztés. Keressiik hdarom tdvolsdghoz a megyedik mértani ardnyost.
Megoldas: Legyenek az adott tavolsagok a, b, c és keressiik azt az = tavolsagot, melyre nézve:
a:b=c:ux.
Az altalanossag rovasa nélkiil feltehetjiik, hogy
a>c,

mert a > c esetében mindig vehetiink olyan n egész szamot, hogy na nagyobb legyen c-nél és az esetben az na-, nb-
és c-hez keressiik a negyedik mértani aranyost:

na:nb=c: x.
Rajzoljunk mar most O koriil az a és b sugarakkal két koncentrikus kort ko-t és kp-t. Legyenek A és B a kq-n, ugy
hogy




Tetszoleges egyenls tavolsaggal koriveket rajzolunk A és B koriil, melyek k,-t A’ és B’-ben metszik, akkor A’'B’
lesz a keresett negyedik aranyos

Bizonyitds. Messék OA és OB a ky-t az A" és B” pontokban. Kénnyen belathato, hogy oldalaik egyenl&sége miatt
az AOA’ és BOB’ haromszdgek egybevagok, tehat:

AOA'« = BOB'«

Ha tehat az A’OB’ haromszoget O koriil az AOA’ szdggel elforgatjuk, az A”OB” haromszdget kapjuk, mely hasonlo
lévén az AOB haromszoghoz:

AO : BO = AB: A"B"
és igy
AO :BO = AB: A'B'.
2. alapfeladat. Keressiik az A és B, illetéleg a C és D pontok dltal adott két egyenes metszéspontjdat S-et.

MegolddsPl Jelsljiik a C és D pontok tiikorképeit az AB egyenesre vonatkozolag C’ és D'-vel és messe D'-bol a
CD-vel vont parhuzamos CC’-t a C”'-ben, akkor:

c'c’.c'D=c'c:C's.
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Am a C” az 1. mintajara megszerkeszthetd, mert hiszen CDD’C” parallelogramma, tehat a C'C”, C'D’, C'C
ismert tavolsagok és igy C'S a 4. alapjan megszerkeszthets. Ha pedig C’S-et ismerjiik, akkor az S pont helyzetét
nyerjiik, ha C’-t6l a C' D’-re a C'S tavolsagot ravissziik.

Osszefoglalds: Pusztan korzével mind a 7 alapfeladat megoldhato, tehat az Osszes mértani szerkesztések pusztan
korzével is elvégezhetdk.

L1.. Mascheroni szerkesztése.
2L. Mascheroni szerkesztése.



