
Annak a húrnégyszögnek, a melynek kerülete önmagát metszi, a következ® módon határozhatjuk meg a területét.

Legyenek AB = a, BC = b, CD = c, DA = d,

BAD∢ = BCD∢ = ϕ.

A terület két összefügg® darabját, ha a körüljárás irányát �gyelembe vesszük,
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ellenkez® jelekkel látjuk el, úgy hogy

T = ABS −DCS.

Adjuk hozzá és vegyük is el a BSD területet, akkor

(1) T = ABD −BDC.

A két háromszög területe azonban így fejezhet® ki:

ABD =
1

2
ad · sinϕ, BDC =

1

2
bc · sinϕ,

úgy hogy

(2) T =
1

2
(ad− bc) · sinϕ.

A sinϕ-t kell a, b, c, d-vel kifejezni. Erre nézve, mint a rendes húrnégyszögnél BD-t kétszer fejezzük ki, az ABD,

illet®leg a BDC háromszögekb®l s a két kifejezést egyenlítjük. Így lesz

a2 + d2 − 2ad · cosϕ = b2 + c2 − 2bc · cosϕ,

ahonnan

(3) cosϕ =
a2 + d2 − b2 − c2

2(ad− bc)
.

Innen a sinϕ meghatározható, egészen úgy, a mint ezt a számítást a Heron képlet levezetésénél a kézi könyvek tanítják.

Így azt kapjuk, hogy

sin2 ϕ =
1

4
·

[(a+ d)2 − (b + c)2][(b − c)2 − (a− d)2]

(ad− bc)2
.

Ha itt tényez®kre bontunk, és

2s′ = a+ b− c+ d

írjuk, ered

(4) sin2 ϕ = 4 ·
(s′ − a)(s′ − b)(s′ − c)(s′ − d)

(ad− bc)2
.

Ha innen (2)-be helyettesítünk, ered végül:

(5) T =
√

(s′ − a)(s′ − b)(s′ − c)(s′ − d);

amely a közönséges húrnégyszög képletét®l sak abban tér el, hogy egyik oldalt negatív jellel kell vennünk.
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