A projektiv geometria egy érdekes tételérsl, a Desargue—féle tételrél 6hajtok e helyen néhany széval megemlékezni.
E tétel, melyet egyrészt geometriai tartalma, masrészt czélszerd alkalmazasai tesznek egyarant érdekessé és nevezetessé,
a kovetkezs:

Két perspektiv fekvési hdaromszdg megfeleld oldalainak metszéspontjai eqy egyenesen fekszenek.

Perspektivnek két haromszoget, egyaltalaban két idomot, akkor mondunk, ha megfelel csicsaiknak Gsszekots
egyenesei egy pontban metszik egymast. Az idézett tétel legegyszertibben bizonyithaté be a projektiv geometria elveivel.
Bonyolultabb az analytikai bizonyitas és a planimetriai. (K. M. L. IV. évf.) E helyen legczélszertibbuek a kovetkezd
bizonyitast tartjuk; egyrészt, mert a tételnek térben vald fennallasat is egyidejtileg igazolja, masrészt, mert mindjart
atvezet e tétel egy alkalmazésara.

Messiink egy tetsz6leges haromoldala testszOgletet (1. dbra), melynek élei a, b, ¢, két tetsz6leges M N és M P
sikkal, és legyen a két sik metszésvonala m. A keletkezett két metszési idom természetesen haromszog: A1 B1Ch és
Ay BsCs, melyek helyzetiiknél fogva perspektivek.

1. dbra

A A1 B és As By egyenesek mindketten ugyanazon ab sikban fekszenek és igy egymést okvetleniil egy C' pontban
metszik. De masrészt A1 By az M N, Ay By pedig az M P sikon fekszik és igy a két egyenes kozos pontja C, csak a két
sik kozos egyenesén m-en fekiidhetik.

Ugyanigy mutathaté ki, hogy a B1C; és B2Cs egyenesek A metszéspontja és a C1A; és Cy Ay egyenesek B met-
széspontja szintén m egyenesen fekszik s ezzel a tétel a térben igazolva van.

Minthogy minden helyzet geometriai tétel, mely a térben érvényes, helyes a sikban is, mert a térben fennéll6 helyzeti
vonatkozasok vetités altal nem valtoznak, e tétel természetesen érvényes a sikban is. A haromszogekre kimondott tétel
érvényes tetszoleges perspektiv fekveési siksokszogekre; hiszen haromoldali testszoglet helyett n oldalit is metszhettiink
volna sikokkal.

A tétel fennall természetesen akkor is, ha a perspektivitas kozéppontja a végtelenben van, azaz, ha a testszogletbdl
(galabol) prizma lesz.

Valamely gula (v. kup) illetsleg prizma (v. henger) két tetszGleges sikmetszete kozott fennallo ezen viszonyt,
geometriai rokonsagat az dbrazolé mértan centralis collineatio, illetSleg prizmék vagy hengerek esetében affinitas név
alatt igen el6nyosen alkalmazza gulak (ill. kapok) és prizmak (ill. hengerek)l sikmetszeteinek és e sikmetszetek valodi
alakjanak meghatarozasara. Ennek fejtegetésébe azonban olvasbéink nagy részére vald tekintettel mélyebbre hatolni
nem kivanunk, hanem attériink az alkalmazasat tekintve nem kevésbé fontos megforditasara a tételnek, mely igy
fogalmazhato:

Ha két hdaromszég megfeleld oldalainak metszéspontjai eqy egyenesen fekszenek, akkor a megfeleld csicsokat dssze-
kdtd egyenesek egy ponton mennek dt.

E tételt kiilon bizonyitanunk nem is kell, a mennyiben a helyzet geometriai tételek kozott fennallo dualitas elve
alapjan van képezve az el6bbibdgl.

E tétel néhany alkalmazasat mutatjik kovetkezs feladatok.

Két egyenesnek a rajzlapbol kiesé metszéspontjaba rajzoljunk csak vonalzoval adott pontbol egyenest.

A megoldas tételiink felhasznalasaval igy torténhetik:

A megadott P pontbol (2. abra) két tetszbleges egyenest rajzolunk és ezeknek a megadott egyenesekkel valo @ ill.
R metszéspontjait 0sszekotjik.
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A PQRA-et tetszoleges egyenessel metszve, az igy nyert metszéspontok barmelyikébdl pl. M-bdl tetszéleges egye-
nest rajzolok, mely a két adottat Q' ill. R’ pontokban metszi. Az NQ' és OR’ egyenesek P’ metszéspontjat P-vel

Osszekotve kapcsoljuk a keresett egyenest.
Tokéletesen ezt az eljarést alkalmazzuk a kovetkezs feladatnél:
Adva két parhuzamos egyenes; rajzoljunk adott P pontbdl csupdn vonalzéval az adott egyenesekkel parhuzamosat.

Az eljaras ez esetben is teljesen azonos az el6bbi esetben alkalmazottal, a mint az a 3. abrabdl is kittnik.
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3. dbra

Ugyanezen feladatot megoldhatjuk tételiink segitségével még azon esetben is, ha a P pont, mint két egyméast a
rajzlap hataran kivil metsz6 egyenes metszépontja van megadva.

Az eljaras az, hogy e feladatot az elGbbire visszavezetjiik oly mddon, hogy elébb oly pontot szerkesztiink, mely
szintén rajta van a keresett egyenesen, de a rajzlapon belil esik. A PQRA (4. abra) ugyanis oly haromszognek

tekinthetd, melynek egyik csiicsa a végtelenben van.
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4. dbra

Ezt messiikk most tetszéleges egyenessel és szerkessziink az el6bbi szerint vele perspektiv fekvésd haromszoget,
melynek R’ csticsan megy majd 4t a keresett parhuzamos, a mivel ez az eset az el6bbire van visszavezetve.



