1. Hatéarozzuk meg a kovetkezs sor Gsszegét:
1-2+2-34+3-44+4-54+5-64+6-7+7-848-9.
Ha e sort megszorozzuk és elosztjuk 3-mal, agy ered:
%(1-2-3+2-3-3+3-4-3+4-5-3+5-6-3+6-7-3+7~8-3+8-9-3).
A zérdjelben allo elst két tag Osszege:
1-2-342-3-3=2-3(1+3)=2-3-4.

Adjuk ehhez a harmadik tagot:
2:3-443-4-3=3-4(2+3)=3-4-5

ezen eljarast megismételve:
3:4-54+4-5-3=4-5(343)=4-5-6

4.5-64+5-6-3+45-6(4+3)=5-6-7 sth.

Ennélfogva

8-9-10

1-24+2-34+3-44+4-5+5-64+6-7T4+7-848-9= 3

Tehat altalanosan
n(n+1)(n+2)

1-242-3+3-4+...+nn+1)= 3

2. Hatarozzuk meg e sor 0sszegét:
1-2-342-3-443-4-54+4-5-6+5-6-7

4-gyel szorozva és osztva:

(1-2-3-4+2-3-4-44+3-4-5-444-5-6-4+5-6-7-4)

FNgr.

1-2-3:442-3-4-4=2-3-414+4)=2-3-4-5
2-3-4-54+3-4-5-4=3-4-5-(2+4)=3-4-5-6
s igy
1-2-3+2-3-4+3-4-5+4-5-6+5-6-7:%‘;7.8
vagy altalanosan
1-2-3+2-3-443-4-5+...4n(n+1)(n+2)=
_ n(n+1)(n+2)(n+3)
4

3. Hasonloképpen talaljuk, hogy:
1-2-3-442-3-4-5+3-4-5-6+...+

nn+1)(n+2)(n+3)(n+4)
5
Alkalmazdsok. 1. A természetes szimok négyzeteinek dsszege (lasd: K.M.L.IV. évf. 112. lap.).

nn+1)(n+2)(n+3) =

1249224+3244%2+ .. . +n?2=1-242-34+3-44+4-5+...

nn+1)—(1+2+3+4+...+n)=

n(n+1?z(n+2) 3 n(n;—l) _ n(nG—i—l)(2n+4_3): n(n+1)6(2n—|—1).

2. A természetes szamok kobeinek dsszege. Minthogy

n(n+1)(n+2) =n®+3n +2n

ezért
n3 =n(n+1)(n+2)—3n>+2n



s igy
P34+22 4334+, +n%=1-2.342-3-44+3-4-5+
4.4+ nn+Dn+2) -3(12+22+32++...0%)—

(142434, 4n) = Mt D20 +3)

4
3n(n+1)2n+1) 2n(n+1)
6 2
2 2
_@(734_5”_#6_4”_2_4):@n(n_u):w
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3. A természetes szamok negyedik hatvanyainak dsszege. Minthogy

n(n+1)(n+2)(n +3) = n* + 6n° + 11n% + 6n
ezért

n*=nmn+1)(n+2)(n+3)—6n°—11n* —6n
s igy

142443+ . . +n*=1-2-3-442-3-4-54+3-4-5-6+...+
+nn+1)(n+2)(n+3) —6(1°+2° + 3% +... +n¥) =

1112 +22+3% 4+ ... +n?) —6(1+2+3+...4+n)
. ”(”+1)("+25)("+3)(”+4) - gnQ(n+1)2 _ 1—61n(n+1)(2n+1) C3n(n+1) =
~n(n+1)

1)(2 1 2 -1
__30 (6n3+9n2—|—n—1):n(n+ )( n -+ )(3n +3n )

30 '
Arad.

Fuchs Karoly.



