Pythagorasnak és iskolajanak mennyiségtani ismereténél még sokkal érdekesebb geometriai tudomanya. Bamulatra
méltd az a gondossag és megfigyelési tehetség, melyek segitségével annyi ismeretre tettek szert. Ismerték azt a tételt,
hogy a haromszog szogeinek Osszege 180° és ezt be is bizonyitottak, még pedig tgy, hogy a haromszog egyik csucs-
pontjan at a szemkozt fekvs oldallal parhuzamos vonalat hiztak és a keletkezett valtoszogek egyenlségére utaltak.
Manapség is még rendesen ezt a bizonyitast hasznaljuk.

Pythagoras behatéan tanulmanyozta a szabalyos idomokat és kival6an azokat, melyeket vagy egyenl&szaru derékszogt-
vagy mintahdromszogekre lehet bontani. Ennek alapjan az 6sszes idomok alapelemének a derékszogl haromszoget
tekintette. Azt talalta tovabbé, hogy a sikot csak szabélyos harom-, négy- vagy hatszogek tolthetik ki teljesen. A
szabalyos otszoggel is foglalkozott és azt kiilonb6z6 vonalakkal 30 derékszogi haromszogre bontotta (1. dbra).

A vonalak és idomok e sokasagabol, kiilonGsen a csillagdtszog bontakozik ki, az 1. n. pentagramm, melyet a
pythagoreusok ismertets jeliil hasznaltak és a tokéletesség és titoktartas szimboélumanak tekintettek. E jelet utobb a
kozépkorban is gonosz szellemek ellen alkalmaztak.

A legfontosabb tétel, mely nevéhez is fliz6dik, mindenesetre az, hogy a derékszogi haromszog atfogdjanak négy-
zete egyenl a befogdk négyzeteinek Osszegével. Mar egyediil ez a tétel is hallhatatlanné tette Pythagorast. A tétel
fontossaga, egyszeri szerkezete, az a koriilmény, hogy a derékszogi haromszogre vonatkozo szamitasoknak majdnem
mindegyikének kiindulasi pontjaul szolgal és végre levezetésének elegancidja elég arra, hogy nevének a mathemati-
kaban allandé helyet biztositson. Es hirén mit sem ront, hogy e tétel dolgaban nagy szerepe van ismét kovetdinek a
mester iranti kivalo tiszteletének, hogy mindent neki tulajdonitottak és ezaltal a késGbbi irdkat is befolyasoltak, a kik
igen gyakran joval késébben keletkezett dolgokat egyszertien Pythagorasra vezettek vissza. Ugyanis igen sok okunk
van azt hinni, hogy Pythagoras e tételt nem ismerte egészen altalanossagban, hanem valoszintleg csak specialis esetek
bizonyos rendszerében. Nagyon nehéz ez iigyre teljes vilagossagot vetni, de talan elég kozel allunk az igazsaghoz, ha
e kovetkezs képet alkotjuk magunknak: Pythagoras kétségkiviil az egyiptomiaktél tanulta, hogy a 3, 4, 5 egységnyi
oldala haromszog derékszogl haromszog. A szamokkal valoé behato foglalkozasa kézben a 3, 4, és 5 szamoknak eme
osszefiiggését is mihamar megtalalhatta, hogy 3% 442 = 52. De viszont harom szam kozotti, ehhez hasonlo Osszefiiggést
talalt a négyzetszamoknak és azok kiilonbségeinek, a péaratlan szamok soraban:
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Ilyen 6sszefiiggés pl. 144 + 25 = 169, vagyis 122 4 5% = 132. Visszatérve a geometriara, azt tapasztalhatta, hogy a
12, 5, 13 egységnyi oldalt haromszog is derékszogi haromszog. Vajjon megelégedett-e e tekintetben a rajzzal, mely e
haromszoget derékszoginek mutatta, vagy egyéb meggy6z6 okai is voltak-e, azt nem tudjuk. Tény azonban az, hogy a
négyzetek és a paratlan szamok sordnak segélyével megoldotta azt a feladatot, hogyan lehet derékszogd haromszogek
egész szamu oldalait megtalalni. Mivel tudta, hogy két négyzetszam kiilonbsége mindig paratlan szam, csak azokat
a pératlan szamokat kellett kivalasztania, melyek szintén négyzetszamok. Ezek pl. 9, 25, 49, 81 és a négyzetszamok
koziil ebben az Osszefiiggésben allanak:

164+9 =25
144 425 = 169
576 + 49 = 625

1600 4 81 = 1681

vagyis:

4% 4+ 3% =5
122 4+ 5% = 13
24% 4 7% = 252
40% + 92 =412

Es mindegyik esetben meggy6z6dott arrol, hogy ily Osszefiiggések szamai mindig derékszogii haromszogek oldalainak
szamai is.

Pythagoras még altalanos képletet is adott a derékszogi haromszogek egész szamu oldalaira; az egyik befogd mindig
paratlan szam, tehat: 2k + 1, a masik befogo ekkor: 2k + 2k, az atfogo pedig: 2k* + 2k + 1. Pythagoras tehat a nevéhez
flizott Osszefiiggést csak azokrol az egész szamu oldali derékszogt haromszogekrdl ismerte, melyekben az atfogo egy



egységgel nagyobb mint a nagyobb befogd. Manapsig ugyan minden oly derékszogi haromszoget neveziink pythagorasi
haromszognek, melynek oldalai egész szamuak.

Pythagoras azonban az el6bb emlitett haromszdgeken kiviil még egy més haromszogrél is ismerte az oldalok Ossze-
fiiggését: ez az egyenlGszari derékszogs haromszog. Az Osszefliggésrsl a rajz alapjan gy6z6dott meg: a haromszog
minden oldalara megszerkesztette a négyzetet és e négyzeteknek (az dbraban lathato) alkalmas felosztasa altal meg-
latta, hogy ebben a haromszogben is az atfogd négyzete oly nagy, mint a befogok négyzetei egyiittvéve.

Ha tehat Pythagoras nem is adta a tételt teljes altalanossagban, az utokor részérél az semmi esetre sem tilbecsiilés,
hogy az altalanos tételt is Pythagoras tételének nevezte.

A Pythagoras-tételre vonatkozo egyéb aprosagok is emlitésre méltok. Eléggé ismeretes az az adat, melyet Plutarchos
emlit fel, hogy Pythagoras 6romében széz okrot (hekatombéat) dldozott fel, a mikor tételét felfedezte. Cicero kifejtette,
hogy ez a dolog nem lehetséges, mert ellent mond Pythagoras tanitdsdnak és elveinek, mert ¢ azt a lélekvandorlast
tanitotta, mely szerint a lélek az allatokban is tartézkodik és ennélfogva az allatokat nem szabad megdlni. Porphyrios
is beleelegyedik a vitaba és azt mondja, hogy Pythagoras csak szimbolikusan hozott dldozatot egy tésztabol gytrt 6kor
képében.

Legérdekesebb Borne-nek az a hires mondasa, mely e targyhoz fiiz6dik: "Als Pythagoras seinen beriihmten Satz
entdeckte, opferte er eine Hekatombe; seitdem zittern alle Ochsen, so oft eine neue Wahrheit endeckt wird."

A franczia iskoldkban Pythagoras tételét a szamarak hidjanak (pont des nes) nevezik, "mert a szamarak nem jutnak
azon at."
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