A helymeghatarozasrol a sikban.

(Méasodik kozlemény.)
V.

A kovetkezdkben a tanult modszereket néhany egyszertibb feladat megoldaséara kivanom alkalmazni.
A. 1. Adva vannak két pont koordindtdi: a1, as, as, ;b1, ba, bs; kerestetik a két ponton keresztil mend egyenes
egyenlete. Az egyenes altaldnos egyenlete mint lattuk, a kovetkezs volt:

(1) 121 + Toxe + 1303 =0

Ha ezen egyenlet altal abrazolt egyenes keresztiil megy az A(ajazas) és B(b1babs) pontokon, akkor ezek koordinatéi a
fenntebbi egyenletbe helyettesitve, azt azonosan egyenlitik a zérussal. Vagyis:

(2) T1a1 + Toas + 1303 = 0

(3) T1b1 + Toby + T3b3 =

Ha az (1), (2) és (3)-bol kikiiszoboljiik a 7, 72, T3 értékét az AB egyenes egyenletét nyerjiik; a kikiiszobolés eredménye
a kovetkezG determinans-egyenlet:

Tl T2 T3
ay as as =0
by b2 b3

vagy részletesebben:
(agbs — baaz)x1 + (asby — bgaq)za+
+(a1b2 - a2b1)$3 =0
2. Ha két hdromszog, ABC és A'B'C’, ugyanazon betivel jelzett szégpontjainak 0sszekitd egyenesei eqy pontban
S-ben taldlkoznak, akkor egynevi oldalaik metszéspontjai: S; = (BC, B'C"), Sy = (CA,C'A"), S3 = (AB,A'B’) egy
egyenesben, s-ben metszik eqgymdst.

Vélasszuk az A'B’C’ haromszoget koordinata-haromszogiil és az S pontot egységpontul. Minthogy az A’B'C’
pontok koordinatéi rendre:
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az SA',SB’, SC’ egyenesek egyenletei a kovetkezok lesznek:
To—x3=0
To—x1 =0
T1—22=0

Az A, B, C pontok koordinatai ekkor:
aip, a2 = as

bz, bs = b1
€3, C1 = C2
Az AB', B'C’, C'A’ egyenesek egyenletei:
z3=0, 1 =0, 22 =0
és az AB, BC, C A egyenesekéi:
x1a2(bs — b)) + xabz(az — a1) + x3(a1by —azb =0
x1(baecs — bzer) + xacs(er — e3) + xzer(bs —ba) =0
x1az2(c1 — ¢3) + xa(czar — cras) + xzer(az —ay) =0

Az S1, S, S3 pontok koordinatéi tehat:

O, —)\Cl(bg — bz), )\bg(Cl — 63);



per (az, —ar), 0, paz(cr — c3);
—vbs(ag — ay), vaz(b—3 —bs), 0;
s a feltétele annak, hogy e harom pont egy egyenesben fekiidjék a kovetkez6 determinans-egyenlet:

0 —)\Cl (b3 — bz) )\b3(01 — 03)

per (a2 —ar)  pag(cr —c3)| =0
—ng ((1,2 - al) I/CLQ(bg - b2)

vagy részletesebben:
/LV)\Clagbg,(ag — al)(bg — bz)(Cl — 03)—
—V/\,ubgclaz((ZQ — al)(bg — bg)(cl — Cg) = 0,

mely kifejezésrél rogton szembeting, hogy azonosan egyenl a zérussal.

B. 1'. Adva vannak két egyenes koordindtdi: oy, oo, s, ;B1, P, B3; kerestetik a két egyenes metszéspontjanak
egyenlete.
A pont altalanos egyenlete mint lattuk, a kdvetkezd volt:

(1) T1T1 + ToTo + 2373 =0

Ha az ezen egyenlet altal dbrazolt ponton keresztiil mennek az a(a;asas) és B(815203) egyenesek, akkor ezek koordi-
natai a fenntebbi egyenletbe helyettesitve, azt azonosan egyenlitik a zérussal. Vagyis:

(2) 101 + o + 303 = 0

(3) z1B1 + 2282 + 2303 =0

Ha az (1), (2) és (3)-bol kikiiszoboljiik a x1, z2, x3 értékeket az (a8) pont egyenletét nyerjiik; a kikiiszobolés eredménye
a kovetkezG determinans-egyenlet:

T1 T2 T3
a1 (g g3 =0

P B Bs

vagy részletesebben:
(2f3 — Boaz)T1 + (3B — Baa) o+

+(a18y — frog)ms =0

2'. Ha két hdaromszog, ABC és A'B'C’, ugyanazon betivel jelzett oldalainak metszéspontjai egy egyenesben s-ben
fekiisznek, akkor egynevi szigpontjainak sszekitd egyenesei: s1 = AA', so = BB', s3 = C,C’ egy pontban, S-ben
taldlkoznak.

Valasszuk az A'B’C’ haromszoget koordindta-haromszogiil és az s egyenest egység-egyenesiil. Minthogy az a’b’c/
oldalok koordinatai rendre:
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az (sa'), (sb'), (sc’) pontok egyenletei a kovetkezsk lesznek:

T2—T3:O
7'3—7'1:0
T1—T2:O

Az a, b, c egyenesek koordinatai ekkor:
ap, Qg = Q3

ﬂ?a /83 = ﬂl

Y3, Y1 =72

A C', A, B’ pontok egyenletei:
7'3:0, 7'1:0, 7'2:0



és a C, A, B pontokéi:
Ti02(B3 — P2) + 1233(B2 — B1) + m3(a1 B2 — azf2) =0

T1(B2v3 — B371) + 203(11 — 73) + 371 (B3 — B2) =0
Tz (71 —73) + T2 (1301 — M1a2) + 3Y1(02 —a1) =0

Az s1, so, s3 egyenesek koordinatai tehat:

0, =\y(Bs — B2), A\Bs(v1 —3);

pm (a2 —aq), 0, poo(yr —73);
—vfs(as —aq), vas(fs — B2), 0;

s a feltétele annak, hogy e harom egyenes egy pontban talalkozzék a kovetkezs determinéns-egyenlet:

0 —M(B3 = B2) ABs(y1—3)
pyi(ag — ) 0 —paz(y1 —73)| =0
—vf3(ae — a1) vas(Bz — B2) 0

vagy részletesebben:
prAy1 Bs(az — ar)(Bs — B2)(m — v3)—

—vAuBsyias(ae —a1)(Bs — B2)(11 —v3) =0

mely kifejezésrol rogton szembeting, hogy azonosan egyenld a zérussal.
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