Eredményeinkbdl Gjabb fiiggvények konvexségére tudunk kovetkeztetni, abbol pedig racionalis kitevéhoz tartozé
hatvanykozepekre is ki fogjuk tudni terjeszteni eredményeinket. Az (5) egyenlStlenséget alakitjuk at hasonloan, mint
fontebb a (3)-mal tettiik. Emeljiik s-edikre mindkét oldalat, és frjunk 2}, x5, helyett y;, yo-t. Mivel s > 0, kapjuk,
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ez pedig azt fejezi ki, hogy a valtozo 1-nél nagyobb racionalis kitevGs hatvanya is konvex fiiggvény. Ha viszont ¢-edik
hatvanyra emeltiink, és x7, 5 helyett irunk z1, 25-t, akkor a
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egyenl6tlenséghez jutunk, ami azt fejezi ki, hogy a véltozé 1-nél kisebb pozitiv racionélis hatvanya konkav.
Nézziik még meg a valtozé negativ raciondlis kitevés hatvanyait is. Legyen r pozitiv raciondlis szam, akkor a
szamtani, mértani és harmonikus kdzép kozti egyenlGtlenség szerint

_ _ -1 T
xy " +ay” - T+
(%) < /7 = (Vana)" < ( ! : 2) .
Pozitiv szamokrol lévén sz6 mindkét oldal reciprokat vehetjiik:
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tehat a valtozo negativ raciondlis kitevGs hatvanya mindig konvex.

Allitasaink érvényesek minden valos kitevore, az irracionalisakra is, ennek bizonyitasahoz azonban ismét a folyto-
nossag pontos fogalméra volna sziikségiink, amire nem fogunk kitérni.

Az utolsé atalakitasban méasképpen is alkalmazhatjuk a szamtani és mértani kozép kozti egyenlGtlenséget:
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és innen 1/r-edikre emelve
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Ez az egyenlGtlenség azt mondja, hogy a mértani kozép a —r-edik és r-edik hatvanykozép kozé esik, barmilyen racionalis
szam is 7.

A hatvanykozepek kozt talalt egyenlStlenségeket mostméar azzal egészithetjiik ki, hogy barmelyik pozitiv kitevés
hatvanykozép nagyobb minden negativ kitev6hoz tartoz6 hatvanykozépnél, hiszen a mértani kézép a ketts kozé esik; s
igy két racionélis kitev6hoz tartozd hatvanykozép koziil a nagyobb kitev6hoz tartozd a nagyobb, fiiggetleniil a kitevsk
elGjelétsl.



