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I. megoldas. Osszesen ( 9 > =—5 = 9-5-89 = 4005-féleképpen valaszthatunk ki 2 szamot a 90 darab kétjegyt

szam koziil.
A jo lehetGségeket szamoljuk Gssze aszerint, hogy a kozos szamjegy mi.

9
Ha a koz6s szamjegy 0, akkor a lehetséges szamok, amik koziil valasztottunk, a 10, 20,...,90. Ez 2> = 36 eset.

Ha a kozos szamjegy 1, akkor a lehetséges szamok, amik koéziil valaszthatunk, a 10,11,12,...,19;21,31,...,91.
18\ 18-17
2) 2

Ha a kozos szamjegy 2, akkor a lehetséges szamok 20, 21,22,...,29;12,32,...,92. Ez szintén 18 szam, tehat itt is

18
( 2) = 153-féleképp valaszthatunk.

Vagyis 10 + 8 = 18 szambol valasztunk 2-t, amit =9 .17 = 153-féleképp tehetiink meg.

Ugyanennyi eset van, ha a kdzos szamjegy 3,4, ...,9. o
Duplan szamoltuk azokat az eseteket, mikor a két kivalasztott szam egymaés forditottja: ab és ba, ahol a két szamjegy

9
kiilonboz6. Ilyen eset <2> = 36 van, hiszen a kilenc szamjegybdl kettst valasztunk ki.

Tehat a jo lehetGségek szama:
36+9-153—-36=29-153.

A kérdezett valoszintség:
9-153 153

= — ~0,3438.
9-5-89 445 ’

Feczké Nora (Budapest, Budai Ciszterci Szent Imre Gimn., 10. évf.)
megoldasa alapjan

II. megoldas. Készitsiink egy grafot, amelynek a csicsai a kétjegyd pozitiv egész szamok, és két cstcs kozott
akkor fusson él, ha a hozzajuk tartozo két szimnak van kozos szamjegye. Ekkor a keresett valoszintség

élek szadma
90

(%)

Most szamoljuk meg, hany éle van a grafunknak. Ehhez 3 tipusba osztjuk a csticsokat:

1. tipus: xx alakt cstcsok (azonos szamjegyekbdl 4llo kétjegyd szamok). Ilyen alakt szambol 9 db van, és mind-
egyikbol 17 él indul ki: az xy alaka cstucsokba, ahol y # x tetszéleges szamjegy (9 db) és az yx alakt csticsokba, ahol
0 # y # z tetszOleges szamjegy (8 db).

2. tipus: xy tipusu csicsok, ahol z, y kiilonb6z6 és y # 0 (és természetesen = # 0, hiszen kétjegyd szamrol van sz6).
Ilyen csicsbol 9 -8 = 72 db van, mindegyikbdl 33 él indul ki: az xz tipust csucsokba, ahol z # y tetszGleges szamjegy
(9 db), a zx tipusuakba, ahol 0 # 2z # x tetsz6leges szamjegy (8 db), az yz tipust cstcsokba, ahol z # z tetszsleges
szamjegy (9 db) és a zy tipustakba, ahol z ¢ {0, z,y} tetsz6leges szamjegy (7 db).

3. tipus: x0 alaku cstucsok (ahol x # 0, hiszen kétjegyt szamokat vizsgalunk). 9 db ilyen szam van, mindegyik 25
masik csticesal van 6sszekotve: az y0 alaka csucsokkal, ahol 0 # y # x tetsz6leges szamjegy (8 db), az zy alaktakkal,
ahol 0 # y tetsz6leges szamjegy (9 db) és az yx alaku szamokkal, ahol 0 # y # x tetsz6leges szamjegy (8 db).

Azaz az élek szama:

P =

9-174+72-33+9-25

= 1377.
2

Igy a keresett valoszintiség
1377 153

4005 445

153
Azaz m(m 0,3438) annak a valoszintsége, hogy a véletlenszerten kivalasztott két szamnak van kozos szamjegye.

.. 89
II1. megoldas. Szamoljunk komplementer-modszerrel. Osszesen

= 4005-féleképpen valaszthatunk ki két

kétjegyi szamot. Ezek koziil valasszuk ki azokat a parokat, amikben nincs kdzos szamjegy. Négy esetet kiilonboztetiink
meg.

9-8-7-6
I. eset. Mind a 4 jegy kiilonb6z6, és nincs kozottiik 0. Ilyen esetb6l B a— van, mert minden jegynek kiilonbdznie

kell a tobbitdl, és a két szamot felcserélve is beleszamoltuk.

II. eset. Mind a 4 jegy kiilonboz6, és van kozottiik 0. Ilyenbdl 9 - 8 - 7 par van, mert a 0 csak az egyesek helyén
allhat, igy kilenc darab szam, a kerek tizesek, lehet a par egyik tagja, a masik tag két szdmjegye pedig a maradék
szamjegyek koziil szabadon valaszthato.

III. eset. A két szam koziil az egyik 11-gyel oszthato. Ilyenbdl 9 - 8 - 8 van, mert 9 darab 11-gyel oszthato kétjegyt
szam van, a masik szam két jegye pedig a maradék jegyek koziil valaszthatod (csak az els$ szamjegy nem lehet 0).



9 9-8
1V. eset. Mindkét szam 11-gyel oszthato. 9 darab 11-gyel oszthatd szam van, ezek koziil (2) = T—féleképpen

valaszthatunk ki kett6 kiilonbozét.
Az esetek kozott nincs dtfedés, igy a keresett valoszintség:

4005 — (2876 +9.8-7+9-8-8+ %8)
4005 N
4005 — (1512 4 504 + 576 + 36) 4005 — 2628 1377
N 4005 4005 4005°

Hajos Baldzs (Budapest, ELTE Apaczai Csere Janos Gyak. Gimn., 9. évf.)
megoldasa alapjan

90 90 - 89
IV. megoldas. 90 darab kétjegyi pozitiv egész szam van. Ezek koziil kettdt < 2) =0 = 4005-féleképpen

lehet kivalasztani.

A kidobom a rosszat” elv alapjan keressiik azokat a parokat, melyeknek nincs k6z6s szamjegyiik. Ehhez vesziink
egy szamot, és megnézziik, hany megfelel6 part taldlunk hozza.

Héarom eset van.

1. eset. A kétjegyii szdm a0 alakt. Ekkor a szdmnak 8 - 8 = 64 olyan pérja van, amellyel nincs kzds szamjegye.
Ilyen alaka szadm 9 db van, tehat ebben az esetben 9 - 64 = 576 szampart talaltunk.

2. eset. A kétjegyi szam aa alakd. Ekkor a szamnak 8 - 9 = 72 olyan péarja van, amellyel nincs kézos szamjegye,
mivel a 0 nem allhat a tizes helyiértéken. Ilyen alakd szam is 9 db van. Tehat ebben az esetben 9 - 72 = 648 part
talaltunk.

3. eset. A kétjegyti szam ab alakt. Ekkor a szamnak 7 -8 = 56 olyan parja van, amellyel nincs kzos szamjegye.

Ilyen alakt szam 90 — 9 — 9 = 72 db van. Tehat ebben az esetben 72 - 56 = 4032 part talaltunk.

.. 576 + 648 + 4032
Osszesen + + = 2628 db par van, mivel az Osszeszdmolasnal mindegyik part kétszer szamoltuk.

2
4005—2628 = 1377 olyan par van, amelyben a kétjegyi szamoknak van kézos szamjegye. Tehat a kérdezett valoszinidség

Németh Mdté Eléd (Révai Miklos Gimnézium, Gy6r, 10. évt.)

Megjegyzések. 1. Sokan nem vették figyelembe, hogy a két szamot nyilvanvaléan egyszerre valasztjuk ki, tehat nem
lehetnek egyformak.

2. Sokan pedig ugy tekintették, mintha egy szampart kétféleképpen is valaszthatnank, azaz az Gsszes lehetGsé-
gek szaméat sem, illetve a jo lehetGségek szamat sem osztottak 2-vel. Ekkor ugyan a végeredmény végiil helyes, am
a gondolatmenetben van hiba.

3. Sok-sok apro hiba volt, ezért a sok hianyos dolgozat.



