I. megoldas.

k k k
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(mivel a 3%, 3*71 3572 3! szamok mindegyike oszthato 3-mal, ezért az Gsszeg is oszthato 3-mal, igy felirhato 3n
alakban, ahol n természetes szam).

A szamtani sorozat elemei a,, = 3 + 9(m — 1) alaktiak. A sorozat tartalmaz minden olyan természetes szamot,
amely 9-cel osztva 3-at ad maradékul, tehat az Osszes 3 - 4% alaki szamot is, hiszen azok is 9-cel osztva 3 maradékot
adnak.

Bérczi Péter (Szegedi Deak Ferenc Gimn., 9. évf.)

Megjegyzés. Tobb megoldé felismerte, hogy (a,,) minden tagja 9-cel osztva 3-at ad maradékul, és ebbdl kovet-
keztetett arra, hogy ha 3 - 4* is ilyen alak minden k-ra, akkor kész az allitas bizonyitasa. Ez igy viszont nem igaz.
A megallapitas akkor helyes, ha a megold6 azt veszi észre, hogy a,, minden olyan pozitiv egész szamot tartalmaz,
mely 9-cel osztva 3-at ad maradékul. Ebb6Sl mar kovetkezik, hogy ha 3 - 4% is ilyen alaku, akkor minden k-ra tagja
a sorozatnak.

II. megoldas. a; = 3, d = 9: a sorozat tagjai 3 + 9n alakiak, ahol n természetes szam. Belatjuk, hogy minden &
esetén van megfelels n.

3.-4F =34 9n,
3-4F =3(3n+1),

4% = 3n + 1,
4% —1 =3n,

2F +1)(2" - 1) = 3n.

Ha k paratlan, akkor a (2% +1) tényez6b6l, ha pedig paros, akkor a (25 —1) = (22m —1) = (4™ —1) tényez6bol emelhets
ki a 3, tehat a két tényez6 szorzata mindig oszthato 3-mal, és igy barmely k esetén van megfelel§ n természetes szam.

Német Franciska (Békasmegyeri Veres Péter Gimn., 10. évf.)

ITI. megoldas. A szamtani sorozat els6 tagja a; = 3, differencidja d = 9, altalanos tagja a, = 3+ (n — 1) - 9.
A sorozat els6 hat tagja: 3; 12; 21; 30; 39; 48. Teljes indukciéval bizonyitunk. Ha k = 0, akkor 3-4° = 3; ha k = 1,
akkor 3-4' =12, ha k = 2, akkor 3 - 42 = 48 — vagyis ezekben az esetekben igaz az allitas.

Most belatjuk, hogy ha 3 - 4k tagja a sorozatnak, akkor 3 - 4R+ g tagja.

3481 3.4k —3.474 - 1)=3-4".3=9.4F

Mivel 3 - 41 &5 3 - 4% kiilonbsége 9 tobbszorose, ezért ha 3 - 4% tagja a fenti sorozatnak, akkor 3 - 4°7! is tagja.
Tehéat minden k-ra teljesiil, hogy 3 - 4 tagja az a, = 3+ (n — 1) - 9 sorozatnak.

Szalontai Kinga Sdra (Budapest, Dedk Téri Evangélikus Gimn., 10. évf.)



