Gaspar Attila megoldasa.
Legyen XAB< = XCD< = a és XBC<x = XDA< = . Vegyiik fel a B’ pontot az dbra szerint gy, hogy

XB = X4-XC és AXB'< = BXC<. Ekkor
XB
AX AX-XB XB
BX  XA-XC XC'
4 ! . ! 2 ! AX
ezért AXB' ~ BXC. Emiatt BAX<=CBX<=p,és AB' = BC - BX

c

B'XC«a=AXB'«+B'XCa—-AXB'«=
= AXB<+ BXC< - BXC< = AXB<«, és
B'X XA-XC XA
CX  XB-XC XB’

. XC
ezért B'XC ~ AXB. Igy XB'Cx=aés B'C = AB- <5 Lathato, hogy DOB'< = a+ XCB'<a = 180° — B'X(C«,
ezért sin DO B’ < = sin BXC’'<. Ebbél kovetkezik, hogy

Txpc BX-XC-snB'XCa BX-XC
_ DC-AB-35  CD-AB

B'X-XC  XB - XB

(1) T cD DC -CB'-sin DCB’'« DC-CB’

A teriileteket méasképp felirva

@) Tpopn B'D-B'C-sinCB'Dg  B'D sinCB'D<
Txpcr  B'X-BC-siha  BX sina

Az (1) és (2) egyenletet Osszevetve kapjuk, hogy

CD-AB B'D sinCB'D«
XB'-XB BX sin @
CD-AB _ sinCB'D<«

(3)

B'D-XB sin o
Hasonléan lathato, hogy
@) Tpapn AD-AB'"  AD-BC
Txparn DX-XA DX -BX’
(5) Toap A . B'D sin ADB'«

Txpan DX sin 3
A (4) és (5) egyenletbdl kapjuk, hogy
AD-BC  B'D sinADB'«
DX -BX DX sin 3
AD-.BC _ sin ADB'q
B'D-XB  sing




AB-CD = AD - BC, ezért a (3) és (6) egyenlet miatt

sinCB’'D<_ sin ADB'<

sin « sin 8

(7)

Tegyiik fel, hogy X ¢ B’'D. A szimmetria miatt feltételezhetjiik, hogy X a B’CD haromszégben van. Ekkor CB’' D< >
a, ezért sin OB'D< > sina, és ADB'< < 3, ezért sin ADB’<t < sin 3. Ez ellentmond a (7) egyenletnek. Tehat X
a B'D szakaszon van. Ebbdl a feladat allitasa konnyen adodik, mert

BX A<+ DXC«=B'XC«x+ CXD< = 180°.

Megjegyzés. Ha 0° < @1 < w2 < 180°, akkor csak abban az esetben lehetséges, hogy sin ¢ > sins, ha o1 + @2 >
180°. Lathato, hogy CB'D<+a < OB'D<+a+ XCB'< = 180° — B'DC< < 180°, és hasonléan ADB’<+ 8 < 180°.
Emiatt ez az eset nem fordulhat el6 a fenti bizonyitasban.



