Matolesi David megoldasa. S(n)-nek nevezem a feladatban definialt dsszeget. N < n-re S(n) és S(n+ 1) is
egész, igy

An  Apt1 — Qn
S(n+1)—S(n) = — + +;1

is mindig egész.
Legyen (a1,a,) = z és a; = za}, illetve a,, = za),. Ekkor
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egész szdm. Tehat
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Legyen most (an41,%) =Y €S Gng1 = ya,, 1, illetve x = ya'. Igy
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Apt1 T al, z v'ay,
egész. Tehdt 2’ | a/?,,. Masrészt tudjuk, hogy (al,.,2") = 1. Ez csak tigy lehetséges, ha 2/ = 1, tehat z = y, azaz
x| apy1.
Ezzel altalanosan belattuk, hogy (a1, ax) | ag+1. Masrészt értelemszertien (a1, ar) | a1, igy (a1, ax) | (a1, ak41)-
Teljes indukcio szerint tehat ha k < ¢, akkor (a1,ax) | (a1, at).
Mivel a;-nek csak véges sok osztoja van, az (a1, a;) sorozat pedig végtelen és monoton névekvs, létezik egy r korlat,

amitél kezdve minden (at,a1) = = egyenls. Igy ettél kezdve minden a; = za}, ahol (a},a}) = 1 (ahol a; = xa}). Ekkor
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egész.

Ez azt jelenti, hogy aj, | ajay. Mivel (aj,,a}) = 1, ezért aj_, | aj. Ez az r korlattol kezdve folyamatosan igaz,
igy a; | al. és az a; sorozat monoton csdkkens. Mivel a,-nek csak véges sok osztéja van, a végtelen a; sorozatnak egy
M korlat utan minden eleme egyenlé lesz.

Igy M < m-re minden a,, = zal, is egyenls lesz, ezzel az allitast belattuk.



