Pontosan 2k — 5 szeletre lehet felosztani. Bizonyitsunk teljes indukciéval. Kiindulasnak vehetjiik a & = 3 esetet,
ekkor magatoél értet6dd, hogy pontosan egy szeletre lehet osztani a tortat. A k = 4 esetben is azonnal lathat6, hogy 3
szeletre lehet felosztani.

Tegyiik fel, hogy belattuk, hogy k-ig minden évben pontosan 2k — 5 szeletre lehet felosztani tortat. Igazoljuk, hogy
ekkor a (k + 1). sziiletésnapon pontosan 2(k + 1) — 5 szeletre oszthato a torta.

Vegyiink egy tetsz6leges k41 gyertyas haromszog alaka tortat. Tekintsiik ennek egy tetszGleges helyes szeletelését,
majd valasszuk ki barmelyik bels6 gyertyat (vagyis barmelyiket, ami nem a torta csicsaban van). Legyen az ebbdl
kiindulé haromszog-oldalak szama (vagyis a vagasok szama) n. Az n legalabb 3, hiszen semelyik harom gyertya sincs
egy egyenesen és fel van darabolva haromszogekre a torta lapja. Vagyis van pontosan egy darab n-szog, amelyet a
szeletelés hataroz meg és csak a kivalasztott gyertyéat tartalmazza. A kivalasztott gyertyabol kiinduld vagasok végén
levs gyertyak koziil a szomszédosak Ossze vannak kotve egymaéassal, kiilonben vagy nem lenne haromszogekre szeletelve
a torta, vagy lenne egy vagés, ami a kivalasztott gyertyabol indul és kihagytuk.

A szomszédos n darab gyertya egy n-szoget hataroz meg, amelynek belsejében csak a kivalasztott gyertya van.
Ez a gyertya minden csiccsal 6ssze van kotve, igy az n-szog n darab haromszogre van felosztva. Most tavolitsuk el a
kivalasztott gyertyat. Ekkor egy k gyertyas torta marad, amir6l az indukcios feltevés alapjan tudjuk, hogy pontosan 2k—
5 szeletre lehet felbontani. Az n-szogon kiviili szeletelésen ne valtoztassunk. Az n-szogben valasszuk ki az egyik csicsot,
majd kossiik Gssze a tobbi vele nem szomszédos cstcesal. Igy n — 2 haromszogre bontottuk fel. Ett6l kiilonb6z6 szamu
haromszdgre nem is lehet az n-szoget bontani, hiszen minden ilyen felbontdsaban mindegyik haromszog valamennyi
szoge része az m-szog valamelyik szogének, igy a t darab haromszoég 180 fokos szogosszegének 180t fokos Osszege az
n-szog belss szogeinek 180(n — 2) fokos Gsszegét adja, amibol ¢ = n — 2 egyértelmtien meghatarozott.

Tehat, amikor k41 gyertya volt, akkor 2-vel tGbb szeletre lehetett bontani a tortéat, 6sszesen 2k —5+2 = 2(k+1)—5
szeletre.

Ezzel bizonyitottuk, hogy Sebestyén a k-adik sziiletésnapjan csak 2k — 5 szeletre oszthatja a tortat.
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