I. megoldas. Legyen a hirom oldal a < b < ¢, és jeloljik a hozzajuk tartoz6é magassagokat a szokasos modon.

Ha a haromszog nem derékszogi, akkor a magassagok és az oldalak altal meghatarozott derékszogl haromszogekbsl
my < a és me < a is kovetkezik. Igy m. < a < ¢ miatt m. < ¢, és my, < a < b miatt m; < b teljesiil. Ebben az esetben
tehat nem teljesiil a feladat feltétele.

Ha a haromszog derékszogi, akkor a < b < ¢, hiszen a derékszog a legnagyobb oldallal szemkozti sz6g. Ekkor
mp = a és mg = b miatt mpy < b és a < my. Az m. és az a altal meghatarozott derékszogti haromszogbdl ¢ > a > m..
Tehat a feltétel csak akkor tud teljesiilni, ha m; = b, amib6l a = b kovetkezik. Ekkor a két befogéra teljesiil, hogy
legfeljebb akkorak, mint a hozzajuk tartozé magassag.

Ezzel belattuk az allitast.

II. megoldas. A szokasos jelolésekkel legyen a < mg, és b < my,.

Pont és szakasz kozotti tavolsag akkor a legrévidebb, ha a pontbél merélegest bocsdjtunk az egyenesre. Vagyis egy
haromszoghben a szomszédos oldalakhoz tartozé magassdg mindig révidebb vagy egyenl6é hosszisagd, mint az adott
oldal. Ennek alapjan: my < a és mg < b.

A négy egyenlGség alapjan felirhatjuk, hogy my < a < m, < b < my. Ez pedig akkor és csak akkor teljesiil, hogy
ha a = b = my, = my, vagyis a hdromszog egyenls szara és derékszogi, mivel a magassagvonalak hossza megegyezik
az oldalak hosszaval, vagyis paronként egy egyenesbe esnek.

II1. megoldas. A feladat feltétele szerint legyen m, > a és my > b, tovabba jelolje a haromszog teriiletét T, az a
és b oldal altal bezart szoget pedig ~.

a b bsi .
Tudjuk, hogy T = AMa _ 2T _ w, amibdl a feltételeket felhasznalva 2T = amg > a® és 2T = bmy, > b2
kovetkezik.

2 2 2
Mivel 0 < siny < 1, és (a — b)* = a® + b> — 2ab > 0 miatt a® + b> > 2ab, felirhatjuk a kdvetkez egyenl6tlenség-
lancolatot:

absiny
5 =
Lathato, hogy ekkor mindeniitt egyenlGség teljesiil, azaz a = mg, b = myp, a = b és v = 90°.

4T > a® + b > 2ab > 2absiny = 4 - 4T.

Megjegyzés. A sok 4 pontos dolgozat annak koszonhets, hogy nagyon sokan hivatkoztak altalanos esetben az I. megoldasban
is szerepld derékszogd haromszogekre, &m azok nem mindig jonnek létre.



