PD<«

Megoldas. Legyen a szerkesztends pont P, tovabba vezessiik be az dbra szerinti = BPC4 = « jelolést.

Legyen a B’ pont a B pont C-re vonatkozo tiikorképe.

D A

A BPC és a B’ PC haromszogek a tiikrozés miatt egybevagok. Allitsunk merslegest a B’ pontbol az AP egyenesre,
a merGleges talppontja legyen az E pont. CPE< = DPA< = 2a, mivel csticsszogek, igy azt is latjuk, hogy

EPB'«=EPC«x—-B'PC<a<=2a—a=a=B'PC«.

A PCB' és a PEB’ haromszdgekben egy oldal kozos és a szogek megegyeznek, a két haromszog egybevago. Tehat
B'C = B'E és CP = PE, vagyis a B’ kozépponti B'C = BC sugart k kort a PC és PE egyenesek C-ben, illetve E-ben
érintik. Az eddigiek alapjan az AP egyenes a k kor érintGje, az érintési pont az E pont. Az érint6 megszerkesztéséhez
elegendd a k kor és az A pont ismerete. Ahol az érint6é metszi a C'D szakaszt, ott kapjuk a P pontot.

A szerkesztés menete:

1. A B pont tiikrozése C-re (B’ pont).

2. A B’ kizéppontt, BC sugart kor szerkesztése (a k kor szerkesztése).

3. A k korhoz érint6 szerkesztése az A pontbol (az érintési pont F).

4. A CD és AFE szakaszok metszéspontja P.

A szerkesztési eljaras helyességének feltétele, hogy a CD és AFE szakaszok valéban messék egymast. Két esetet
érdemes kiilon vizsgalnunk:

I eset: CD > BC.

Ebben az esetben mindig mikodik a szerkesztési eljards. A k kor Osszes pontja ugyanis az AD egyenes egyik
felsikjaba esik, a C'D szakasz mer6leges AD-re, tehat az A-bol k-hoz huzott érinté félegyenes is ebben a félsikban lesz,
a CD szakaszt metszi.

II. eset: CD < BC.

Mivel egy haromszogben nagyobb oldallal szemben nagyobb szdg van, a BC'P haromszogben BC' > CD > CP,
tehat o > 45° = 2a > 90°. Azonban a P pont a CD szakasz bels6 pontja, ezért az APD szognek hegyesszognek
kellene lennie. Tehat ebben az esetben nem létezik a C'D szakasznak megfelel P pontja.

Megjegyzés. Sok versenyz6 valasztott algebrai megoldast. Az adatokkal kifejezték a C'P, vagy a DP szakasz hosszat, esetleg
a BPC< tangensét. Mindegyik esetben egy gyokos kifejezés adddott, ahol mér nagyon sokan elmulasztottak a szerkesztés
menetének leirasat és/vagy a szerkeszthetség kérdésének vizsgalatat.



