Megoldas. Jeloljiikk a Hy U Hy halmaz 6sszes elemének szorzatat A-val. Az a sejtés, hogy k = 2n + 1 minden n-re
megfelel§ valasztas. Ezt teljes indukcioval igazoljuk. Adott n esetén jeldlje k,, és A, a megfelels k, illetve A értéket.
i) n=1lre ks =3, Hy = {1}, Hy = {4}. Lathat6, hogy

HyUH, ={1,4}, igy A; =1-4, ami négyzetszam.
i1) Az indukcios feltevés alapjan

Ap=1-35...-Cn—1)-1+k)B+E) ... @n—1+k) =
=1-3:5-...-2n—-1)-Q+2n+1)B+2n+1)-...-2n—1+2n+1) =
=1-3-5-...-2n—1)-(2n+2)(2n+4)-...- (4n)

négyzetszam.
ii1) Most igazoljuk az allitast n + l-re. A k, 41 = 2n + 3 beirasaval

App1 =135 2n—1)-2n+1)1+2n+3)(3+2n+3)-...-
2n—142n+3)2n+142n+3) =
=1-3-5-...-2n—1)-2n+1)2n+4)2n+6)-...- (4n+2)4n+4) =

Ay A, B
= ot 2(2n+ 1(dn+2)(dn+4) = T 2(2n+ 1)2(2n +1)2(2n +2) =

=A,-4-(2n+1)°

Az indukcids feltevés szerint A,, négyzetszam, igy A, 41 is az. Tehat létezik minden n-hez alkalmas k, nevezetesen
k=2n+1.



