Megoldas. A Legendre-formula szerint m! primtényezss felbontdsaban a p primszam kitevsje
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n) minden primhatvany osztoja legfeljebb n. Igy ( ) csak akkor lehet primhatvany,
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Ezzel bebizonyitottuk, hogy ( i

) pontosan akkor primhatvany, ha n primhatvany és k =1 vagy k =n — 1.
Megjegyzések. 1. Sylvester és Schur egy nevezetes tétele szerint, ha 2k < n, akkor az (Z) binomidlis egyiitthaténak van

k:) = p® primhatvéany, akkor ez a primoszté csak p lehet, és mivel a n(n —1)...(n — k+ 1)

k-nal nagyobb primosztéja. Ha <n

n) = p® < n azonnal adodik.

szorzatnak pontosan egy tagjat osztja, ezért <k

2. A feladat egy lehetséges altalanositasa, ha azt vizsgaljuk, hogy az <Z> binomialis egyiitthato mikor lehet teljes hatvany.

Err6l a probléméarol Gydry Kalman: Binomidlis egyitthatok és teljes hatvdnyokEl cimd cikkében olvashatunk, ami a KoMaL
1999/1. szaméban jelent meg.

1http ://wuw.komal.hu/cikkek/gyory/binom/binom.h.shtml.



