Tardos Jakab megoldéasa. A legkisebb megfelel6 k£ a 2013. Nem lehet 2013-nal kisebb, mivel létezik olyan
kolumbiai alakzat, amelyet nem lehet 2013-n4al kevesebb egyenessel jol felbontani.

Vegyiink egy szabalyos 4027-szoget. A sokszog csucsait szinezziik felvaltva kékre és pirosra gy, hogy egy helyen
két szomszédos csics kék szind legyen. Ekkor a 4027-szog csicsai egy kolumbiai alakzatot alkotnak. A 4027-szognek
pontosan 4026 olyan oldala van, amelyeket egy piros és egy kék pont hatarol. Ha ezt az alakzatot egyenesekkel jol
felbontjuk, minden ilyen oldalt el kell metszenie legalabb egy egyenesnek. Ha a 4026 oldal koziil lenne egy, amelyet
egy egyenes sem metsz el, akkor az ezt hatarolo két kiilonboz6 szind csics egy tartomanyba esne. Mivel a szabalyos
4027-sz0g konvex alakzat, minden egyenes legfeljebb kétszer metszheti; ahhoz, hogy 4026 helyen el legyen metszve,
legalabb 2013 egyenes kell.

Igaz, hogy 2013 egyenes minden kolumbiai alakzat jo felbontasahoz elég.

Lemma. Bdrmely két pontot el lehet vilasztani az alakzat t6bbi pontjatdl két eqgyenes felhaszndldsdval. Legyen a két
pont A és B. Legyen az AB egyeneshez legkozelebbi pont (A-n és B-n kivil) C. Ha C és AB tdvolsdga x (ahol x
pozitiv, mivel az AB egyenes nem tartalmazhat harmadik pontot), akkor a két AB-vel parhuzamos, téle x/2 tdvolsdgra
lévé egyenest behizva valdban elvdlasztottuk A-t és B-t az alakzat t6bbi pontjdrol.

Ha egy kolumbiai alakzat konvex burka tartalmaz piros pontot, a kovetkezSképpen lehet 2013 egyenessel jol fel-
bontani:

A konvex burokban 1év6 piros pontot elvalasztjuk az alakzat tobbi pontjatol egy egyenessel. A maradék 2012 piros
pontot 1006 parba &llitjuk, majd a parokat elvalasztjuk az alakzat tobbi pontjatol, a lemma szerint, 2012 egyenes
felhasznalasaval. Igy egy 2013 egyenesbdl allo jo felbontast alkottunk.

Ha egy kolumbiai alakzat konvex burka nem tartalmaz piros pontot, a kovetkezSképpen lehet 2013 egyenessel jol
felbontani:

A konvex burok két szomszédos kék pontjat egy egyenessel levalaszthatjuk. A maradék 2012 kék pontot 1006 parba
allitjuk, majd a parokat elvalasztjuk az alakzat tobbi pontjatol, a lemma szerint, 2012 egyenessel. Igy ismét egy
2013 egyenesbdl allo jo felbontast alkottunk, tehat minden kolumbiai alakzatot jol fel lehet bontani 2013 egyenessel.

A legkisebb megfelel6 tulajdonsagu k valoban a 2013.



