Meészaros Andras megoldasa. Az azonosan nulla fiiggvény nyilvin megoldéas. Vizsgaljuk meg azt az esetet,
amikor van olyan t, amelyre f(t) # 0. Ekkor [f(t)] sem lehet 0, hiszen [f(t)] = 0-bol az x = 1, y = ¢ helyettesitéssel
F([1]¢) = F(1)[f ()] = 0 kdvetkezne, ami ellentmondés.

De ekkor y = ¢ mellett = helyébe a-t, illetve [a]-t irva:

f(lalt) = fa)[f(1)], illetve f([alt) = f([a]) [f(t)].

E kettst kivonva egymésbol: 0 = [f(t)](f(a) — f([a])), és ez, mivel [f(t)] nem 0, azt jelenti, hogy minden a-ra

f(a) = f(ld]).

Ha bebizonyitanank, hogy van olyan ¢ konstans, amelyre f(n) = ¢ minden egész n-re teljesiil, akkor a fenti szerint
azt kapnank, hogy f konstans fiiggvény. Ezt mutatjuk meg.

Legyen © =y = 0, ekkor f(0) = f(0) - [f(0)], vagyis 0 = f(0)(1 — [£(0)]). Ez kétféleképpen lehetséges.

1. eset: f(0) =0. Legyen . = 2a és y =

r(ag) =sea-|r(3)] e r(5)=r(]5]) —ro=o
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de f (5 =f <{§ = f(0) =0, igy f(a) =0, minden a egészre; mint fent lattuk ez azt jelenti, hogy f azonosan 0,
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, ahol a tetszGleges egész szam. Ekkor

N =

tehat ebben az esetben nem talaltunk ij megoldast.

2. eset: [f(0)] = 1. Ekkor az y = 0 helyettesitéssel: f([z]-0) = f(z)- [f(0)], vagyis f(0) = f(=), tehat f konstans:
f@) =c, és [ = [£(0)] = 1.

Ezzel belattuk, hogy f vagy az azonosan nulla fiiggvény, vagy konstans ¢, ahol [¢] = 1. Kénnyen lathato, hogy ezek
a fliggvények valoban teljesitik is a feladat feltételét.



