Megoldas. Legyenek ennek a pontnak a haromszog BC, AC, AB oldalaitdl mért tévolsagai rendre x, y, z,
a haromszog oldalai pedig a, b, c. A BPC, CPA, APB haromszogek teriiletének Osszege adja az egész haromszog
teriiletét, igy:
ax + by 4+ cz = 2T,

ahol T' a teljes haromszog teriilete. A szamtani és mértani kézepek kozti egyenlGtlenséget felirva az-re, by-ra és cz-re:
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A bal oldal konstans, hiszen T, a, b, ¢ mind allandék egy adott haromszog esetén, a jobb oldalon pedig a vizsgalt
szorzat all. Igy az akkor lesz a legnagyobb, ha a szamtani-mértani kézépnél egyenlGség all fenn. Ez pontosan akkor
teljesiil, ha

> g/ax'by'cz: {*/abc':zzyz,
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vagyis a kis haromszogek teriiletei megegyeznek, és ez a nagy haromszog teriiletének harmada.

Elgszor belatjuk, hogy csak egy olyan pont létezhet a haromszog belsejében, amelyre ez igaz. Ugyanis példaul
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—— = = miatt a pontnak rajta kell lennie az a-val parhuzamos, attol — tavolsagra haladé egyenesen, és hasonléan

igaz ez a tobbi oldalra is. Viszont mivel az eredeti oldalak koziil semelyik ketté nem parhuzamos, igy a veliik parhuzamos
egyenesek kozt se lesz két parhuzamos, tehat legfeljebb egy metszéspontjuk lehet. A haromszog silyvonalairol tudjuk,
hogy a haromszog teriiletét hat egyenls részre osztjék, illetve a silypontot a csicsokkal 6sszekdtve harom egyenld
teriiletd haromszoget kapunk.

Tehat a stlypontra lesz maximalis az oldalaktol mért tavolsagok szorzata.

Megjegyzés. Ugyanezt a feladatot a fizika rovatban is kittztiik (P. 4648. feladat), megoldasa ebben a szamban az 52. oldalon
talalhato.



