Megoldas. A megoldas alapotlete, hogy megkeressiik azt a harmadfokd egyenletet, amelynek gyokei éppen x, y
és z. A harmadfoku egyenlet legyen
at® 4 bt* + ct +d = 0.

A harmadfoku egyenlet f6egyiitthatojat tekinthetjiikk 1-nek (a = 1), ezért a Viéte-formulak harmadfokd egyenletre:

T+y+2z=-Db,
Yy +yz+ zx = c,
xyz = —d.

Azt rogton latjuk, hogy b = —3. A méasodik egyenlet bal oldalat kézos nevezdre hozva:
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12 = y oz xYz d’
Az x, y, z szdmok az egyenlet gyokei, igy teljesiil, hogy

22 =322 +ecx+d=0,
v =3y  +ey+d=0,
22 =322+ cz+d=0.

E harom egyenlet Osszeadéasaval:
2P 422 -3 -3 -3+ (e +y+2)+3d=0.
Rendezés és az ismert értékek beirdsa utan

45+ 3¢+ 3d = 3(2? + y* + 22),
24y 4+ 22 =15+c+d

Masrészt (z +y + 2)° = 2% + 4 + 22 + 2zy + 2yz + 22z alapjan

9=+ 1y’ +22+2c=15+3c+d.

12
A miésodik egyenlet atalakitdsabol mar tudjuk, hogy d = —?C, tehat

12
9:154—30—?0.

Ebbdl rendezéssel 3
gc =—6, c=-10.

Visszahelyettesitve végiil d = 24. Megkaptuk azt a harmadfokt egyenletet, amelynek gyokei z, y, z:
3 —3t2 — 10t + 24 = 0.

A t = 2 értéket behelyettesitve latjuk, hogy ez lesz az egyenlet egyik gyoke. Emiatt a (¢ — 2) gyoktényezs kiemelhetd
az egyenletbdl.

33— 2% — 12 42t — 12t +24 = 0,
(t—2)(t* —t—12) =0.

A masodfoku tényez6 szorzatta alakitasaval
t—2)t—4)(t+3)=0.

Az egyenletrendszer megoldasai a (—3;2;4) szamharmas és permutacioi.



