Megoldas. Az egyenest a szamegyenessel, a Z halmazt az egész szdmokkal azonosithatjuk. Nyilvan elég belatni,
hogy a pozitiv egészek halmaza felbonthaté H-val egybevagd részhalmazokra. Azt is feltehetjiik, hogy H = {0, a,a+b},
ahol 0 < a <b. A pozitiv egészeknek H-val egybevagd részhalmazai ekkor A, = {z,z 4+ a,x + a + b} vagy B, =
{z,z + b,z + a + b} alaktak, ahol x > 0. Az elsS lépésben fedjiik le az 1-et A;-gyel, majd az i-edik lépésben (ahol
1= 2,3,...) fedjik le a legkisebb, az azt megel6z6 lépésekben még le nem fedett x pontot A,-szel, ha x + a addig
fedetlen volt, ellenkez6 esetben pedig B,-szel, ha x 4 b volt addig fedetlen. Az i szerinti indukcidéval megmutatjuk, hogy
legalabb az egyik feltétel valdéban teljesiil, és az Gjonnan felhasznalt haromelemi halmaz a mar korabban felhasznaltak
mindegyikétsl diszjunkt. Tételezziik fel elGszor indirekten azt, hogy az i-edik 1épést nem tudjuk végrehajtani, mivel
a korabbi lépéseink soran mar x + a-t és x + b-t is lefedtiik. A korabban felhasznalt fed6 halmazok nem tartalmazhatjak
z-et, és legkisebb elemiik csak x-nél kisebb lehet; ezért « + a fedésére az A,_p vagy Bzia—p johetett csak szoba (az
utobbi is csak akkor, ha a < b). Hasonléan, x 4 b fedése csak a B,_,-val torténhetett. Ez azonban ellentmondas, hiszen
B, _, véalasztasa valamelyik j < i-edik 1épésben arra utal, hogy akkor x — a lefedésére A,_, nem volt alkalmas, azaz
akkor (x — a) + a = x mér le volt fedve. Ezzel belattuk, hogy végrehajthato az i-edik lépés. Az ennek soran felhasznalt
A, vagy B, halmaz csak a legnagyobb elemében, = + a + b-ben metszhetné a korabban felhasznalt fedé halmazok
valamelyikét, de akkor az eljardsunk miatt annak is « + a + b lenne a legnagyobb eleme, vagyis legkisebb elemeik is
egyenlGek lennének; tehat x-et mar korabban lefedtiik volna.

Indukcids bizonyitasunk egyben algoritmus a pozitiv egészek halmazanak, és ennél fogva Z-nek is a kivant felbon-
tasara.



