Megoldas. Ha a = b = 0, akkor példaul ¢ = d = 1 megfelel§ valasztas. A tovabbiakban feltessziik, hogy a és b
koziil legalabb az egyik nem 0, ekkor jeldlje d a két szdm legnagyobb kozos osztojat. Legyen a = da’, b = db’, ahol o’
és b’ egymashoz relativ prim egész szamok. Felhasznaljuk azt a jol ismert szdmelméleti Osszefiiggést, amely szerint az

ur+ovy=m (u,v,m € Z)

diofantikus egyenletnek pontosan akkor van megolddsa, ha (u,v) | m. Ezt az éllitast a b'x — a’y = 1 egyenletre
alkalmazva kapjuk, hogy léteznek olyan c és d egész szamok, amelyekre b'c — a'd = 1. Ezzel a vélasztassal an + ¢ és
bn + d az n tetszGleges egész értéke esetén relativ primek, hiszen az alabbi 6sszefiiggésbdl kideriil, hogy minden kozos
osztojuk osztja az 1-et is:

b(an+c) —d (bn+d) = (V'da' —d'db')n + (b'c —d'd) = 1.

Ezzel megmutattuk, hogy léteznek a feladat feltételét kielégits ¢ és d egész szamok.



