Megoldas. Az ABCD érintGtrapéz alapjai legyenek AB és C'D, magassaga m. A C és D csicsok AB egyenesen
1év6 merdleges vetiileteit jelolje F' és E. Tegyiik fel, hogy mindkét 4tl6 45°-nal nagyobb szoget zar be az alapokkal.
Ekkor az AFC és BED derékszogi haromszogekben FC és ED a hosszabb befogok, tehat

(1) AF + BE < FC+ ED =2m < BC + DA.
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Megmutatjuk, hogy AF + BE = AB+CD. Az A, B, E, F pontok sorrendje tobbféle lehet (lasd az dbrdkat), ezért
a diszkussziot elkeriilendd, vektorok segitségével bizonyitunk. Nyilvan igaz, hogy

AF + FC+CD+ DE+ EB + BA = 0.
Mivel ﬁ = —ﬁ, ebbdl atrendezéssel kapjuk, hogy

AF + EB = —CD — BA = DC + 4B.

Mivel ezek a vektorok mind parhuzamosak a trapéz alapjaival, azért egyenlGségiik a megfelel§ szakaszok hosszanak
egyenlGségét is jelenti, tehat AF+ BE = AB+ CD.
Ezt az (1) egyenlGségbe beirva kapjuk, hogy

AB +CD = AF + BE < BC + DA.

Ez viszont ellentmondéas, mert barmely érinténégyszog szemkozti oldalai hosszanak Osszege megegyezik. Ezért felte-
véstink hibés, tehat egy érintGtrapéznak mindig van olyan atloja, amelyik az alapokkal legfeljebb 45°-0s szdget zar
be.



