Megoldas. Legyen A, = npi'p2'...p" + 1. El6szor megmutatjuk, hogy minden prim legfeljebb egyszer sze-
repelhet a sorozatban. Ha ugyanis lenne két index, i < j, amelyekre p; = p;, akkor (j — 1)pi'p3'.. .py_ _11)! oszthato
pj-vel, mert tényezdi kdzott szerepel a p;, igy ha hozzadadunk 1-et, akkor nem lesz oszthaté vele; ez viszont ellentmond

Tegyiik {61, hogy van olyan p prim, amely nem szerepel a sorozatban. Belatjuk, hogy ekkor az A, sorozat végtelen
sok tagja oszthato p-vel. Ez adja majd az ellentmondast, hiszen ha tekintjiik a p-vel oszthato A,, szamokat, illetve azok
legkisebb primosztéjat, akkor ezek nyilvan nem nagyobbak p-nél, ugyanakkor mind kiilonbozéek a fenti észrevételiink
szerint, ami lehetetlen. Tehat elegendd belatnunk, hogy ha a p prim nem szerepel a sorozatban, akkor az A,, sorozat
végtelen sok tagja oszthatd p-vel.

Legyen L = pl'p% ... p;p_ 52" ez nyilvin nem oszthaté p-vel, mert egyik tényezje sem oszthaté p-vel (és p prim).

Legyen n > p—1, ekkor A, 1 =n-L ~pg:}!pg! M 1Tt a pf' (k> p—2) alaka tényezdk p-vel valo maradéka
mindig 1 a kis Fermat-tétel szerint, hiszen py nem oszthaté p-vel, illetve k! oszthato (p — 1)-gyel, mert az az egyik
szorz6 tényezGje (pf = p,(ffl)l7 = (pzfl)b = 1" (modp)).

fgy A1 = (n-L+1) modp, han >p—1. Ezért, ha n- L = (1) mod p-nek létezik n-re nézve megoldasa, akkor
készen vagyunk, mert ha ng egy ilyen megoldas, akkor az Aypyn,+1 szadmok mindegyikére

Atping+1 =({tp+mno) - L+1=ng-L+1=0 (mod p)

— legalabbis, ha ¢ elég nagy ahhoz, hogy tp + ng nagyobb legyen (p — 1)-nél; ez biztositja, hogy az A,, sorozat végtelen
sok tagja oszthato p-vel.

Végiil az n- L = (—1) mod p kongruencianak azért van megoldasa, mert p prim, L pedig nem oszthato p-vel, igy L
és p relativ primek; emiatt a 0, L, 2L, 3L, ..., (p — 1)L szdmok mind kiilonboz6 maradékot adnak p-vel osztva, tehat
e p darab szdm valamelyikének a maradéka —1.



