55 ponttol, mint az
X +Y = 0 egyenletdi v egyenestdl, vagyis illeszkedik arra a parabolara, amelynek fokuszpontja F', vezéregyenese
pedig v.

Tudjuk, hogy valamely P(zg;yo) pontnak az AX + BY 4+ C = 0 egyenleti e egyenest6l valo tavolsaga

1
I. megoldas. Megmutatjuk, hogy a gorbe minden pontja ugyanolyan tavol van az F (—

_ |Azo 4 Byo + C|
VAZ+ B2

Esetiinkben tehat d(P,v) = |z + yo|/V2, a PF szakasz hossza pedig a két pont tavolsagat megado képlet szerint:

e {oneg) o)

d(P,e)

» X+Y=0

Mivel a vizsgalt gorbe minden pontja az els§ siknegyedben van, azért ha a gorbe valamely P, pontjanak elsé
koordinataja t, akkor 0 < ¢ <1 teljesiil, ¢s a pont koordinatai (¢, (1 — \/E)Z)
A d(P;,v) = FP, feltétel a gorbe pontjaira ekvivalens a (d(F, v))2 = FP?, vagyis a

(t+(0-vD)H* (t— 5)2+ ((1—\/5)2‘1)2

2 2 2

egyenlGség fennallasaval. A négyzetre emeléseket elvégezve és 4-gyel szorozva ebbdl azonos dtalakitasok utan a
2(1+ 462 + 8t — 4tV — 4VE) = (407 + 1 — 4t) + (4% + 12t + 1 — 16t/ + 8V/1).

azonossagot kapjuk.
Ezzel allitdsunkat belattuk.

II. megoldas. A gorbe egyenlete nem valtozik, ha X-et és Y-t felcseréljiik. Ez azt jelenti, hogy a goérbe szimmetrikus
az Y = X egyenletii egyenesre, a koordinatatengelyek szogfelezGjére. Egy parabola egyenlete olyan koordinatarend-
szerben 0lti a legegyszertibb alakot, melynek egyik tengelye egybeesik a parabola szimmetriatengelyével. Ezért érdemes
elforgatnuk az eredeti koordinatarendszert az origdja koriil igy, hogy az Gj rendszer egyik tengelye legyen arégi ¥ = X
egyenes, azaz pl. +315°-kal.

Ha az 4j koordinatdkat X' és Y’ jeloli, akkor a transzformacios képletek szerint

2 2
X =cos315°X’ —sin315°Y" = gX’ + gy/,

—V2 2
Y =sin315°X’ + cos 315°Y’ = T\/_X/ + gy/_

Y/
Y/:\/TiXIZ_’_ 2




Tehat a gorbe egyenlete az Gj koordinatarendszerben

\/\/75()('+Y')+ \/?(Y'—X/) =1

Mivel mindkét oldal nemnegativ, azért ugyanannak a goérbének az egyenletét kapjuk, ha ezt az egyenletet négyzetre

emeljiik, majd rendezziik:
2/Y2 - X2 =2 -2Y.

Ha most ismét négyzetre emeliink, akkor a kapott egyenletet az eredeti gorbe minden pontjanak koordinatai kielégitik
(és a négyzetre emelés miatt esetleg més pontok koordinatai is):

4Y"? — X'? =2 44Y"? — 442V,
Tehat az eredeti gdrbe minden pontja rajta van az

egyenlet parabolan, s ezzel az allitast belattuk.



