Megoldas. Két négyzet 6sszege csak ugy lehet nulla, ha mind a kettd kiilon-kiilon nulla. Azaz ekkor

azr® +br +14 =0,
(1) ba? +ar+8=0

is teljestil. Adjuk Gssze a két egyenletet:

ax® + bx + bx® + ax + 22 = 0.

Alakitsuk szorzatté:
ax(z + 1) + bx(z + 1) = —22,

emeljiik ki az z(z + 1)-et:
z(z+1)(a+b) = —22.

A 22 primtényez6s felbontasa 1-2-11 = 22. E harom szam szorzata csak ugy lehet negativ, ha vagy mindegyik tényezé
negativ, vagy egy koziiliik negativ és a masik kett6 pozitiv. Mivel x és = + 1 egymads utani egész szamok, elGjeliik
megegyezik, igy két eset lehetséges (x nem lehet —1, mert akkor x4+ 1 = 0 lenne): vagy x = 1,24+ 1=2ésa+b = —11;
vagy ¢ = —2, x+1 = —1ésa+b= —11. Az els6 esetben z értékét helyettesitsiik (1)-be, azt kapjuk, hogy a+b = —14,
illetve a + b = —8, ami ellentmondas.

A masodik esetben © = —2, ezt (1)-be helyettesitve:

4a — 2b = —14,
4b — 2a = 8.

Az els6 egyenletbdl b = 2a + 7, a méasodik egyenletbe helyettesitve 8a 4+ 28 — 2a = —8 és innen a = —6, és b = —5.
Az x = —2 valéban megoldas, amit helyettesitéssel ellendrizhetiink:

—622 —bx+14=0,és —5z? — 62+ 8 =0,
—244104+14=0, —20+12+8=0.



