) Megoldas. Jeloljiikk az ABC haromszog oldalait a, b, c-vel, szogeit «, 5, v AB oldaldnak felezGpontjat F'-fel.
Allitsunk a haromszog BC és C A oldalaira is kifelé négyzeteket, és jeloljiik ezek kézéppontjait O, Oz-vel.

O1

Felhasznaljuk, hogy a haromszog kézépvonalai parhuzamosak az oldalakkal és fele akkora hosszisaguak, tovabba
azt, hogy egy négyzet kozéppontjit egyik oldalfelezs ponttal 6sszekotve a kapott szakasz merdleges az adott oldalra,

és fele akkora hosszusagi. Ezek szerint

NFB<=CMN< =CAB< = a,
AFM< = MNC<a=ABC« = f3,
NFO< = OaMN< =90° + «,
MFO< = O1NM< =90°+ 8.

Igy az ONF és NOyM haromszogek, tovabba az OF M és O; N M haromszogek egybevagok, mivel két-két oldaluk és

az altaluk kozbezart szog megegyezik.
Az egybevagosag kovetkezményeként ON = NOy = z és OM = MO; = y. A négyzet atloja az oldallal 45°-o0s

szoget zar be, ezért 0° < vy < 135° esetén

NCOs<t = MCO1<q = v + 45°,
135° < v < 180° esetén pedig

NCOo<t = MCOy <t = 360° — (y + 45°).

2
Felhasznalva, hogy a négyzet atlojanak fele az oldal hosszanak 5 “szerese:

CN:g, CM:g, 001:“—‘2/5, COQ:¥.

Masrészt a cosy = cos (360° — ) azonossag alapjan a CMO; és a C N O haromszogekre, vagy elfajulé haromszo-
gekre egységesen az aldbbi alakban irhaté fel a koszinusz-tétel:

(3] ()
(3] ()

A feltételek szerint a és b allandok, az z2 és y?, illetve ezekkel szinkronban az z és y maximumanak feltétele, hogy
cos (v +45°) = —1, azaz v + 45° = 180°, vagyis v = 135° legyen.

Ekkor ) )
bv/2 b 2
(5o F). o2

. GT\/? cos (7 — 45°)

DO o

bv2
: T\/_ cos (v — 45°).
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vagyis

a b\/§ b a\/§
Osszegiik:
a+b)(1++2
x-i—y:—( )(2 )

Tehat az AC'B szbget 135°-osnak valasztva az OM és ON tavolsagok Osszegének maximuma

(AC + BCO)(1+v2)
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