I. megoldas. Jeloljiik a feladatban szerepls egész szamot d-vel. A kapott egyenletet gyoktelenitsiik; szorozzuk be
2-vel, rendezziik at, majd emeljiik négyzetre.

dr4+1—+/8x+1 4
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dr+1—+vV8x+1=2d,
dr+1—-2d=+V8x+1,
1622 + 1 + 4d? + 8z — 4d — 162d = 8z + 1.

Rendezés és 4-gyel torténd egyszertsités utan 4z? + d> — d — 4zd = 0. Most mindkét oldalhoz hozzaadva d-t latjuk,
hogy a bal oldalon teljes négyzet maradt.

422 + d? — dad = d,
(22 —d)® =d.
A teljes négyzet mindkét tagja egész, igy tehat d biztosan négyzetszam.

II. megoldas. Adjunk meg tgy egy masodfoki egyenletet, hogy ez a kifejezés legyen az egyik megoldas. Itt az x
természetesen mar egész paraméter. A masodfoku egyenletben a szokasos jelolések mellett az a-t valaszthatjuk 1-nek,
a b-t pedig —(4x + 1)-nek. A diszkriminéns 8z + 1, igy a b valasztésa miatt

8z +1=(4z+1)% — 4c,
ahonnan ¢ = 42%. A masodfoku egyenlet tehét
2 2 _
y*— (dz+ 1)y +42* =0.
Ebben az egyenletben az x és az y is egész szam. Oldjuk meg most ezt az egyenletet x-re.
4o —dyr +y? —y =0,
dy £ /16y — 16y + 16y ]
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Igy 20 =y + VY, ahol 2z és y egészek, tehat /y is egész. Ekkor viszont a négyzete, y valéban négyzetszam.



