Megoldas. Ha n = 1, akkor éppen a kétjegyd négyzetszamokrol van szo, ezek: 16, 25, 36, 49, 64, 81. A tovabbiakban
feltessziik, hogy n > 2. Négyzetszamot 4-gyel maradékosan osztva a maradék 0 vagy 1 lehet (azaz nem lehet sem 2, sem
pedig 3). A 4-gyel valo osztési maradék egyenld a (10-es szamrendszerben felirt) szam utolso két jegye altal alkotott
szam 4-es maradékaval. Négyzetszam csak 0-ra, 1-re, 4-re, 5-re, 6-ra vagy 9-re végzSdhet, ezek koziil keriilhetnek csak
ki b lehetséges értékei. Ha b értéke 1, 5 vagy 9, akkor a szdm 4-gyel val6 osztasi maradéka megegyezik 11, 55, illetve 99
maradékaval, ami 3, mig b = 6 esetén a 4-es maradék 66 maradéka, azaz 2; ez azt mutatja, hogy b csak 0 vagy 4 lehet.
Ha b = 4, akkor n legfeljebb 3 lehet: mivel 10000 oszthatd 16-tal, egy természetes szam 16-tal vald osztasi maradéka
ugyanaz, mint az utolsé négy jegyébdl alkotott szamé. Ha az utolsé négy szamjegy mindegyike 4, akkor a maradék 12,
ezért a szadm oszthatd 4-gyel, de nem oszthat6 8-cal, a negyedrésze pedig — ami szintén négyzetszam — 4-gyel osztva
12/4 = 3-at ad maradékul, ami lehetetlen. Az n = 2, b = 4 esetre a 9-féle értékét kiprobalva egyediil 7744 = 882
megfelel, az n = 3, b = 4 esetre pedig nem kapunk megoldast. Végiil tegyiik fel, hogy b = 0. Ekkor nyilvan a # 0, igy
a négyzetszamunk 10-nek pontosan az n-edik hatvanyaval oszthato; ezért az n sziikségképpen paros. A négyzetszamunk
10™-ed része (ami ekkor szintén négyzetszam) aaa . ..a, és ennek 4-es, illetve 16-os maradékat vizsgalva a kordbban
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latottak szerint, és az n > 2 parossagat is figyelembe véve kapjuk, hogy a = 4 és n = 2; ezzel azonban

aaa . ..a =44, ami nem négyzetszam. Tobb megoldas tehat nem lévén, a megfelel6 négyzetszamok: 16, 25, 36, 49,
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64, 81, 7744.



