Megoldas. Az Osszegpont a ,parallelogramma-szabaly”, illetve a parallelogramma tulajdonsigai alapjan a két
Osszeadando pontot 0sszekdts szakasz felezGpontjanak kétszeresére nagyitott képe az origobodl, ahogy azt a mellékelt
abra is jol szemlélteti. Abban az esetben, amikor a két 6sszeadand6 pont egybeesik (mint ahogy az eléfordulhat, hiszen
x és y végigfut az Gsszes ponton, és minden lehetséges parositas eléfordul), akkor két egyiranyu, egyenls hossza vektort
kell Osszeadni, ezért az Osszegpont az eredeti pont kétszeresére nagyitott képe az origobol. (Példaul Pi-bol Q1, Pa-bdl
Q2 lesz az dbrdn.)
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Ez megtehet6 barmely két ponttal, s igy a felez6pontoknak és az eredeti pontoknak a kétszeresére nagyitott képei
alkotjak A 4+ A pontjait. Mivel a nagyitas ardnytartd, az 0j ponthalmaz haromszogelését végezhetjiik oly modon,
hogy el6szor behtuzzuk az eredeti haromszogelés vonalait. Ekkor az Osszes eddig létrejové haromszog oldalainak a
felez6pontja is egy pont, ami még 0sszekotésre var néhany masikkal egyiitt. Ha egy haromszdghben 6sszekotjiik az oldalak
felez6pontjait egymassal, akkor azzal 4 haromszogre tudjuk bontani a haromszoget. Ezt megcsinalhatjuk az Osszes
haromszogben, s igy megnégyszerez6dik a haromszogek szama. Ezen kiviil még vannak egyéb pontok, ha az eredeti
haromszogelésben voltak olyan pontparok, amelyek nem voltak egymassal 0sszekotve, hiszen ezek felezGpontjainak
a nagyitott képei is megjelennek az @j ponthalmazban, am eddig ezeket még nem vettiik figyelembe. Igy ha ezek is
Osszekotésre kertilnek, akkor azzal tovabb ndvekszik az @j haromszogelésben lévé haromszogek szdma, de semmiképpen
sem csOkkenhet. Mivel meg tudunk adni egy olyan haromszogelést az 0j ponthalmazban, amir6l bizonyitott, hogy
legalabb négyszer annyi haromszoget tartalmaz, mint az eredeti ponthalmaz, azért minden haromszogelésére is igaz
ez, hiszen a B. 4199. megoldé,sébarﬂ bizonyitottuk (szogsszeszamolas segitségével), hogy a haromszogelés modjatol
fiiggetlen a keletkez6 haromszogek szama.

1K3MalL, 2010. marcius, 153. oldal.



