X Y
Megoldas. Tegyiik fol, a feladat allitdsaval ellentétben, hogy léteznek olyan x = Z V=7 racionélis szadmok

(k6z6s nevezdre hozva), amelyekre

X ? Y ? 2 2 2

Itt értelemszertien X, Y és Z egész szamok, Z # 0. A tovabbiakban azt mutatjuk meg, hogy ez utébbi egyenletnek az
egész szamok korében egyetlen megoldéasa van, éspedig X =Y = Z = 0. Tegyiik {61, hogy léteznek nem csupa nullabol
allo egész megoldasok, és jeloljon ezek kozil Xo, Yy, Zo egy olyat, amelyre az | Xo|, |Yo!, | Zo| szdmok legnagyobbika a
lehet6 legkisebb.

A 2X§ + 3(X§ + Y02) = Zg csoportositas alapjan vilagos, hogy 2Xg és Zg ugyanazt a maradékot adja a 3-mal valo
maradékos osztasnal. Mivel négyzetszam 3-mal osztva 0-t vagy 1-et adhat maradékul, a bal oldal osztasi maradéka O
vagy 2, a jobb oldalé 0 vagy 1 lehet; az egyenlGség tehat csak akkor lehetséges, ha Xy és Zj is oszthatd 3-mal. Ekkor
Xo =3X, és Zy = 37y, alkalmas X és Z; egészekkel. Igy

3Y2 =272 —5X2 =9(Z% - 5X2)
szerint Y, és igy Yo is oszthaté 3-mal: alkalmas Y; egésszel Yo = 3Y). Ezeket az eredeti egyenletbe helyettesitve az
5:9-X24+3.9.Y2=9.22 vagyis 5X2+3Y2 =72

Osszefliggéshez jutunk. Ellentmondast kaptunk, hiszen az | X1 |, |Y1], | Z1| szémok legnagyobbika a harmadrésze az | X/,
|Yol, | Zo| szamok legnagyobbikanak, ezért — nem nulla lévén — kisebb annal.



