I. megoldas. Az dbra jeloléseivel a bizonyitandé allitas:

Tudjuk, hogy egy korhoz egy kiilsé pontbol huzott érintészakaszok hossza egyenls, vagyis AB = BC = ¢ —r,
CD=DE=a-r, EF = FG =r, GH = HA = r. Tudjuk tovaibbéa, hogy az érintési pontba htzott sugar merdleges
az érintlre, igy a trapézt felosztottuk két egybevago négyzetre és két deltoidra. Az ABCO és az OC DFE négyszogek
deltoidok, a szimmetriatengelyiik egyben szogfelezd:
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Tehat a BOD haromszog derékszogi, amelyet az dtfogdjahoz tartozd magassaga két, egymashoz és az eredeti harom-

szOghoz is hasonld derékszogii haromszogre vag szét. (Szogeik: 90°, %, 90° — %)
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és ezt kellett belatni.

II. megoldas. Jelolje ABCD a trapéz csicsait, O a beirhato k kor kézéppontjat, r a sugarat, E, F', G, H pedig
az oldalak és a k kor érintési pontjait. A feladat szovege szerint ADC<t = DAB< = 90°.
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Felhasznalva, hogy az érintési pontba htzott sugar merdleges az érintére, G, O és E pontok egy egyenesbe esnek,
EG || AD és AD =EG=FEO+OG =r+r =2r.

Legyen AB = a, DC = b, ekkor CG = b —r, illetve BE = a — r, mivel AE = HO = DG = r. Ismert, hogy koérhoz
kiils6 pontbol hiuzott érintGszakaszok hossza egyenls, ezért CF = CG =b—r, BF = BE ==a—1 és

BC=BF+CF=a—-r+b—r=a+b-2r.



Toljuk el az EG szakaszt gy, hogy a G a C' pontba keriiljon. Igy az E az E’ pontba keriil és AE' = AE + EE' =
r+ (b—1r)=b, ekkor E'B = a — b. Az eltolas miatt CE'B< = 90°.
Irjuk fel a CE'B derékszdgt haromszogre a Pitagorasz-tételt: 472 + (a — b)* = (a + b — 2r)°.
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és ezt kellett belatni.



