Megoldas. Legyen [z] = k € Z. Igy 2* — 222 — k = 0. Az egyenlet gyGkeinek négyzete:

24+A+4k 2+2V1+k
2, = R 5 + =1+V1+EF,

T1,2 5

ahol 1+ k > 0 vagyis k > —1.
1. Ha k < 0, akkor k£ = —1. Ekkor
23, =1x£V0=1,

és mivel x < 0, azért z = —1.
2. Ha k = 0, akkor
af, =1+ V1

Ebbdl 2 = 0 a jo megoldas, az = = +v/2 nem felel meg a k = [z] feltételnek.

Ha 22 =1 — 1+ k > 0 lenne, akkor 1 > V1 +k, vagyis 1 > 1 + k, amib6l 0 > k adodik, de ez ellentmond a
feltételnek, ezért z° =1+ 1 + k.

Mivel z > 0, azért az x = \/ 1 + V1 + k > k feltételnek kell teljesiilnie. Ebbél
1+V14+Ek>k?, vagyis VI+k>Ek*—1,

amit a k2 > 1 feltétellel négyzetre emelve: 14+k > k* —2k%*+1. Rendezés utan mindkét oldalt k-val elosztva: 1 > k*—2k,
rendezve és szorzatta alakitva:

0>k —2k—1=k(k*-1)—(k+1D)=k(k—1)(k+1)—(k+1)=(k+1)(k* -k —1)
a)eset:k+120ésk2—k—1§0,amib61
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vagyis k =1 és

x:\/1+\/1+ z\/1+\/§m1,554>1.
b) eset: k+1 <0 és k* —k—1>0,de ez a k> 0 alapfeltevés miatt nem teljesiilhet.
Az egyenletnek tehat harom megoldasa van: —1, 0 és \/1 + V2.



