Megoldas. Vegyiik az 5 cm-t egységnek. Tegyiik fel, hogy egy téglatestet kiraktunk 1 x 2 x 4-es kis téglakbol.
Nyilvan minden kis tégla élei parhuzamosak a téglatest éleivel.

El6szor megmutatjuk, hogy ha a téglatest mérete a x 2b x 4c¢, ahol a, b, ¢ pozitiv egészek, akkor az felépithets kis
téglakbol. Készitsiink a db kis téglabol be db a x 2 x 4 méret téglatestet, ezekbdl b darabot helyezziink egymas mellé
gy, hogy a 2 egység hoszi éleiket illessziik Ossze, majd ezt még (c — 1)-szer ismételjiik meg. Igy ¢ db a x 2b x 4 méreti
téglatestet kapunk, amiket egymasra helyezve 0sszeall az a x 2b x 4c nagysagu téglatest.

Megmutatjuk, hogy mas méretd téglatest nem épithets a kis téglakbol. Mivel a kis téglak minden oldallapjanak
a teriilete paros, és a téglatest minden oldallapja ilyen téglalapokbél van kirakva, a téglatest minden oldallapjanak
teriilete is paros. Tehat a téglatestnek nem lehet két paratlan hosszisagi nem parhuzamos éle. Ha megmutatjuk, hogy
valamelyik él hossza 4-gyel is oszthato, akkor készen vagyunk.

Tegyiik fel, hogy ez nem igaz. Mivel mindegyik kis tégla térfogata 8, a téglatest térfogata is oszthato 8-cal. Ez
csak ugy lehet, ha mindharom él hossza paros szam, vagyis az élek hossza 2d, 2e, 2f alakban irhat6 alkalmas d, e, f
pératlan szamokkal. Bontsuk fel a téglatestet az éleivel parhuzamosan 2 x 2 x 2-es kockakra, majd ezeket a kockakat
fessiik sakktablaszertien fehérre és feketére gy, hogy minden kocka csak vele ellentétes szinii kockdkkal érintkezzen
lapban (lasd els6 boritd). Ezutan a def db 2 x 2 x 2-es kockat bontsuk tovabb 1 x 1 x 1l-es kis kockakra. Minden
1 X 2 x 4-es tégla két lapban szomszédos kockdbol tartalmaz 4-4 kis kockat, azaz minden tégla azonos szamu fehér
és fekete 1 x 1 x 1-es kis kockat tartalmaz. Vagyis a téglatest is azonos szamu fehér és fekete 1 x 1 x 1-es kis kockat
tartalmaz. Viszont a nagy kockik szama, def feltevésiink szerint péaratlan, ezért a téglatestben nem egyezhet meg a
fehér és a fekete kis kockak szama. Ez az ellentmondas igazolja allitasunkat.



