Megmutatjuk, hogy csak n = 1, n = 2 és n = 4 lehetséges, ezekhez az értékekhez konnyen talalhato is megfeleld
pontrendszer. Ha n > 3, akkor a feltétel szerint a P, P», P pontokhoz talalhatunk egy negyedik Pp-et is (amelyre az
is igaz, hogy @ a Py P,P; P, tetraéder bels6 pontja), tehat az n = 3 eset nem lehetséges.

A tovabbiakban feltételezziik, hogy n > 4.

Vegytink fel egy @ kozéppontu G gombét, és jeloljik A;-vel a QP; félegyenes és G metszéspontjat (1 < i <
n). Abbol a feltételbdl, hogy a Pp, Ps, ..., P,,Q pontok kozil semelyik négy nincs egy sikban, kévetkezik, hogy az
Ar, ..., A, pontok koziil semelyik hdrom nincs egy sikban @-val. Tovabbd, tetszéleges P;P; PP, tetraéder pontosan
akkor tartalmazza a belsejében Q)-t, ha az A;A; A Ay tetraéder is a belsejében tartalmazza Q-t. Emiatt barmely harom
kiilénb6z6 A;, A;, Ai ponthoz talalhato legalabb egy olyan A, pont, amelyre Q az A;A; A, A, tetraéder belsé pontja.

Legyen K az A1, As, ..., A, pontok konvex burka. Mivel az Ay, ..., A, pontok a G gombon fekszenek, mindegyikiik
csucsa K-nak; a K konvex poliédernek pontosan ez az n csticsa van. Tébbnyire K lapjai haromszogek, de eléfordulhat,
hogy valamelyik lapnak t6bb oldala van; az ilyen lapokat néhany atl6 behuzasaval osszuk fel haromszogekre. (Azt is
megtehetjik, hogy az Aq, ..., A, pontokat egy kicsit elmozditjuk, hogy semelyik négy ne essen egy sikra.)

Jeloljiik az igy kapott  haromszoglapok” és ,élek” szamat L-lel, illetve E-vel. Az Euler-féle poliédertétel szerint
n+ L = E+2. Minden haromszoglapot harom él hatarol, és minden él két haromszoglapot valaszt el, igy azt is tudjuk,
hogy 2F = 3L. A két Gsszefliggésbol E-t eliminélva, 3L =2E =2(n+ L —2) = 2n + 2L — 4, azaz

(1) L=2n—4.

Tetsz6leges A;A; Aj, haromszoglaphoz van legalabb egy olyan A, pont, amelyre QQ az A;A; A, Ay tetraéder belss
pontja. Ekkor az A,(Q) egyenes az A;A; Ay, haromszog sikjat az A; A; Ay, haromszoglap egy bels6 B pontjaban dofi at.
Mivel P konvex poliéder, az A,Q félegyenes csak egy haromszoglapot dothet, és a kiilonboz6 A; A; Ay haromszogla-
pokhoz més és mas Ay pontok tartoznak. Ebbdl kovetkezik, hogy legalabb annyi A, pont van, mint haromszoglap,
vagyis

(2) L<n.

Az (1) és (2) egyenl6tlenségek Osszevetésébol kapjuk, hogy n < 4.



