3. dbra

Mivel tetszbleges Desargues-féle haromszogpar meghataroz egy centralaxonometrikus leképezést, tekinthetjiik az
adott ABC haromszog csicsait egy centralaxonometrikus leképezésben a végtelen tavoli pontok képeinek, az A3 BoCy
haromszog csucsait pedig az egységpontok képeinek. Ekkor D az origo képe. Legyen DA az x tengely, DB az y tengely,
DC pedig a z tengely képe. Ebben az esetben az ABD haromszog beirt kore az xy sik egy paraboldjanak centralaxo-
nometrikus képe, ugyanis a beirt kor térbeli 6sképe olyan kupszelet, amely érinti az zy sik végtelen tavoli egyenesét.
Ez a parabola az x és y tengelyeket egyarant a tengelyek egységpontjaiban érinti, igy tengelye az = és y tengelyek
szogfelezGje. Ez szimmetria okokbdl lathato, illetve projektiv geometriai eszkozokkel a Pascal-tétel segitségével igazol-
hato. (Ezen adatokbol a tengely meghatarozasanak altalanos modszerét illetGen lasd pl. [8].) Tehat C; az xy sikban az
y-tengellyel 45°-0s szbget bezard egyenesek végtelen tavoli pontjanak képe. Hasonl6an lathato, hogy A; az yz sikban
az y-tengellyel 45°-0s szOget bezar6, By az xz sikban a z-tengellyel 45°-0s szoget bezard egyenesek végtelen tavoli
pontjanak képe. A 4., 5. és 6. dbrdkon a térbeli 6skép egyes koordinatasikjait szemléltettiik (lasd még: elsd borito).
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Tehat a B1Cy egyenes az xz sikban a z tengely egységpontjara illeszkeds, azzal 45°-os szbget bezard egyenes
képe, a BoC4 egyenes az xy sikban az y tengely egységponjara illeszkeds, azzal 45°-o0s szoget bezard egyenes képe.
Mindkét egyenes athalad az x tengely —1 koordinataji pontjan, igy E ennek a pontnak a centralaxonometrikus képe
(kovetkezésképpen illeszkedik az AO egyenesre), mivel a centralaxonometria egyenestartd leképezés. A BE egyenes
ezért az = tengely —1 koordinataju pontjan at az y tengellyel huzott parhuzamos egyenes centralaxonometrikus képe.

Hasonloan, A;Cs az yz sik 2 tengelyének egységpontjan athalado, a z tengellyel 45°-ot bezéar6 egyenes képe, A2C
az vy sik x tengelyének egységpontjara illeszkeds, az = tengellyel 45°-ot bezaré egyenes képe. Igy e két egyenes F
metszéspontja az y tengely —1 koordinataju pontjanak centralaxonometrikus képe (tehat F illeszkedik a BBs egyenes-
re). Az AF egyenes ekkor az y-tengely —1 koordinataja pontjan keresztiil az = tengellyel hizott parhuzamos egyenes
képe. A fentiek alapjan a BE és AF egyenesek metszéspontja a (—1, —1,0) koordinataju pont centralaxonometrikus
képe. A C1 D egyenes az xy centralaxonometrikus képe. A C1 D egyenes az zy sikban a koordinatatengelyek szogfelezd
egyenesének képe, és mivel a szogfelezd egyenesre a (—1,—1,0) pont valoban illeszkedik, ezzel a centralaxonometria
egyenestartisa alapjan belattuk a feladat allitésat.



