Megoldas. Ha AT a T-ben érinti k-t, akkor AT = a, amibdl a feltétel szerint BT = b kovetkezik. Ez viszont azt
jelenti, hogy BT is T-ben érinti k-t, azaz A is és B is rajta van k T-beli érintGegyenesén. A feltételek szerint viszont
A, B és T nem kollineérisak, tehat az AT egyenes nem lehet a T-beli érinté. Ugyanigy kapjuk, hogy BT sem lehet
a T-beli érint6. Ezért az AT és BT egyenesek még egy-egy, T-t6l is és egymastol is kiilonbozd C, illetve D pontban
metszik k-t (lasd az dbrdkat).

2. abra

Ekkor a pont korre vonatkozo hatvanyarol szolo tétel (lasd pl. Geometriai feladatok gydjteménye I., 1323. feladat)
szerint AT - AC' = a? és BT - BD = b°. Ezeket elosztva egymassal kapjuk, hogy

AT - AC a_2
BT -BD  b%’
a feladat feltételeibdl pedig
AT a - AT? o2
—_— = 737 —m = o
BT b’ BT? b2

kovetkezik, ezért

AT - AC  AT? tehst AC _ BD
BT-BD Br* % AT~ BT
AC  BD . » . .
Legyen AT BT = A. Ekkor A # 1. Ha A < 1, akkor C az AT, D pedig a BT szakasz bels6 pontja, tehat

TC = AT — AC = (1 - \AT és TD =BT —BD=(1—\)BT

(1. dbra). Ha A > 1, akkor T az AC és a BD szakasznak is belsé pontja, ezért TC = AC — AT = (A — 1)AT és
TD = BD — BT = (A — 1)BT (2. dbra).

TC TD
Vagyis mindkét esetben igaz, hogy — = T és az els6 esetben C és D a T A, illetve T'B szakaszok belsé pontjai,

a masodikban pedig T' a CA, illetve DB szakasznak is belsé pontja. Ezért az a kbézéppontos hasonlosag, melynek
TC

centruma 7', ardnya pedig az els6 esetben A= 1 — )\, a méasodikban pedig —TA = —(A—=1)=1-= ), az A-t C-be,
B-t pedig D-be viszi. Kdzéppontos hasonlosagnal kor képe kor, ezért az A, B és T pontokra illeszkeds ¢ kor képe a
hasonlésdgoknal mindkét esetben k lesz.

Viszont tetszéleges, az identitastol kiilonboz6 kdzéppontos hasonlosig esetén igaz, hogy a hasonlésidg centruman
atmend kor és annak képe egymaést a centrumban érinti, mert nyilvanvaléan a centrum az egyetlen kozos pontjuk.
Ezért £ a T-ben érinti k-t, ami épp a bizonyitand6 allitas.



